


สรุปเนือ้หาวชิาคณิตศาสตร์ 

จ านวนและตัวเลข 
 

การเขียนตัวเลขและจ านวน 

ในการเขียนตวัเลขจ านวน  ในจ านวนท่ีส าคญัพิจารณาได้ดงันี  ้ 

ระบบตวัเลขฮินด ูอารบกิ เป็นระบบท่ีใช้ทัว่ๆไปในปัจจบุนั  โดยใช้เลขฐาน 10 ดงันี ้

9020100129   

       )10(9)10(2)10(1 12     (เพราะวา่ 100 = 1) 

ระบบตัวเลขโรมัน  เป็นระบบของการเขียนแบบรวมพวกอยา่งง่าย  โดยใช้เลขฐาน 10 ดงันี ้

 ตวัเลขโรมนั  I  V  X  L   C   D    M 

 ตวัเลขอารบกิ 1 5 10 50 100 500 1000 

ระบบตัวเลขฐานสอง  ในระบบนีจ้ะใช้ตวัเลข 2 ตวั คือ 0 กบั 1 เชน่ 

 )20(1)21(1)22(1)23(1)24(0)25(11011012   

   1048032   

 451011012   (ในเลขฐาน 10 ซึง่ฐาน 10 จะไมเ่ขียนห้อยไว้ ละไว้ในฐานท่ีเข้าใจ) 

 

จ านวนนับ (N) 

จ านวนนบั  หรือ  จ านวนธรรมชาต ิ คือจ านวนท่ีใช้ในการนบัซึง่เร่ิมตัง้แต ่1, 2, 3, ...  ไปเร่ือยๆ 
พิจารณาดงัตอ่ไปนี ้

ตัวประกอบ 

 ตวัประกอบของ A คือ จ านวนท่ีหาร A ได้ลงตวั เชน่ 

 ตวัประกอบทัง้หมดของ 12 คือ 1, 2, 3, 4, 6 และ 12 

จ านวนเฉพาะ 

 จ านวนเฉพาะ  คือ  จ านวนท่ีมีคา่มากกวา่ 1 และมีคา่มากกวา่ 1 และมีตวัประกอบเพียงสองตวัคือ 
1 และตวัมนัเอง เชน่ 23 เป็นจ านวนเฉพาะ เพราะวา่มีตวัประกอบเพียงสองตวั คือ 1 และ 23  

 



จ านวนคู่ และ จ านวนค่ี 

จ านวนคู ่ คือ  จ านวนทกุจ านวนท่ี 2 หารลงตวั หรือ กลา่วได้วา่ “เป็นจ านวนท่ีมี 2 เป็นตวัประกอบ 

         เชน่ 22” 

จ านวนค่ี  คือ  จ านวนทกุจ านวนท่ี 2 หารแล้วเหลือเศษ 1 เชน่ 15 

ข้อควรทราบ 

ถ้าก าหนดให้ ,2,1,0n  จะได้วา่ 

 -  จ านวนคู ่คือ  n2  เชน่ 3n   จะได้ จ านวนคู ่ 6)3(2  = 2(3) = 6 

 -  จ านวนค่ี คือ 12 n         จะได้ จ านวนค่ี  71)3(2   

ตัวคูณร่วมน้อย  (ค.ร.น) 

ตวัคณูร่วมน้อยของ A และ B คือ จ านวนนบัท่ีน้อยท่ีสดุมี A และ B เป็นตวัประกอบ เชน่ ค.ร.น ของ 
3 และ 4 คือ 12  

ตัวหารร่วมมาก  (ห.ร.ม.) 

 ตวัหารร่วมมากของ C และ D คือ จ านวนนบัท่ีมีคา่มากท่ีสดุท่ีหาร C และ D ได้ลงตวั เชน่ ห.ร.ม. 
ของ 18 และ 27 จะได้วา่ 

 2923318   

   3933327   

ห.ร.ม. ของ 18 และ 27 คือ 9 

 

ระบบจ านวนเตม็ (I) 

 จ านวนเตม็  คือ  จ านวนท่ีประกอบด้วย  จ านวนเตม็ลบ ( I-), จ านวนเตม็ศนูย์ (I0) และ จ านวนเตม็
บวก (I+) พิจารณาสิ่งตอ่ไปนี ้

คุณสมบัตขิองจ านวนเตม็ 

 ก าหนดให้  A, B, C เป็นจ านวนเตม็ใดๆ จะได้วา่ 

1. A + 0        = 0 + A  ( 0 เป็นเอกลกัษณ์ของการบวก ) 

2. 1 x A  = A x 1 = A  ( 1 เป็นเอกลกัษณ์ของการคณู ) 

3. A + B  = B + A 



4. A x B  = B x A 

5. (A + B) + C = A + (B + C) 

6. (A x B) + C =  A x (B x C) 

7. A x (B + C) = (A x B) + (A x C)  

ค่าสัมบูรณ์  ( x ) 

 ก าหนดให้  X, Y เป็นจ านวนจริงใดๆ และ A เป็นจ านวนจริงท่ีมากกวา่ 0 จะได้วา่ 

1. 0X  และ XX   

2. AX   ก็ตอ่เม่ือ  AX    หรือ  AX   

3. AX   ก็ตอ่เม่ือ   AXA   

4. AX   ก็ตอ่เม่ือ  AX    หรือ  AX   

5. 22 XX   และ  2XX   

6. YXYX   

7. YXYX   

8. YXXY   

9. 
Y

X

Y

X
  เม่ือ 0Y  

 

เศษส่วนและทศนิยม 

เศษส่วน  

เป็นจ านวนจริงแตไ่มใ่ชจ่ านวนนบั  ซึง่ตวัเลขท่ีอยูข้่างบนเรียกวา่เศษ  ตวัเลขท่ีอยูข้่างลา่ง  เรียกวา่

สว่น  เชน่  
4

3   เป็นต้น  พิจารณาประเภทเศษสว่นได้ดงันี  ้

- เศษสว่นแท้ คือ เศษสว่นท่ีมีเศษน้อยกวา่สว่น เชน่  
7

5  เป็นต้น 

- เศษสว่นไมแ่ท้ คือ เศษสว่นท่ีมีเศษสว่นมากกวา่หรือเทา่กบัสว่น เชน่  
3

5  เป็นต้น 

- เศษสว่นอยา่งต ่า คือ เศษสว่นท่ีมี  ห.ร.ม. ของเศษและสว่นเป็น 1 เชน่ 
19

13  เป็นต้น  

-  เศษสว่นเหมือน คือ เศษสว่นท่ีมีสว่นเป็นจ านนเดียวกนั เชน่   
7

1   และ  
7

3    เป็นต้น 



-  เศษสว่นจ านวนคละ คือ เศษเกินท่ีเขียนในรูปผลบวกของจ านวนเตม็กบัเศษสว่น  

  เชน่ 
3

1
8

3

25
   เป็นต้น 

ในการเขียนเศษสว่นท่ีมีสว่นเป็นก าลงัของ 10 สามารถเขียนเป็นทศนิยมได้ดงันี  ้

เชน่  07.0
100

7
  และจ านวนท่ีเขียนในรูปทศนิยม  ก็ใช้ระบบตวัเลขฐาน 10 และมีคา่ประจ าต าแหนง่ดงันี  ้

เชน่  
000,10

5

000,10

70

000,10

300

000,10

5070300

000,10

375
0375.0 


  

ดงันัน้  
432 10

5

10

7

10

3

000,10

5

000,1

7

100

3
0375.0    นัน้คือ   

 -  คา่ประจ าต าแหนง่ ของ 3 คือ 10-2 

 -  คา่ประจ าต าแหนง่ ของ 7 คือ 10-3 

 -  คา่ประจ าต าแหนง่ ของ 5 คือ 10-4 

ฉะนัน้  จะได้วา่ 0.0375 )4105()3107()2103(0375.0    

ทศนิยม  สามารถพิจารณาได้ดงันี  ้

 -  ทศนิยมรู้จบ คือ ทศนิยมท่ีจ านวนตวัเลขหลงัจดุทศนิยม เป็นจ านวนรู้จบ หรือมีศนูย์ซ า้  

เชน่ 48.392 อา่นวา่ ส่ีสิบแปดจดุสามเก้าสอง 

     3.400 อา่นวา่ สามจดุส่ีศนูย์ศนูย์ 

 -  ทศนิยมไมรู้่จบ คือ ทศนิยมท่ีจ านวนตวัเลขหลงัจดุทศนิยมเป็นจ านวนไมรู้่จบมี  2 ชนิด คือ 

1. ทศนิยมไมรู้่จบแบบไมซ่ า้ คือ ทศนิยมท่ีมีตวัเลขหลงัจดุทศนิยมมากมายโดยไมซ่ า้กนั 
เชน่ 17.83945…. อา่นวา่ สิบเจ็ดจดุแปดสามเก้าส่ีห้าละ 

2. ทศนิยมไมรู้่จบแบบซ า้ คือ ทศนิยมท่ีมีตวัเลขหลงัจดุทศนิยมหนึง่ตวัหรือมากกวา่ซ า้กนั
อยา่งเป็นระบบ เชน่  4.5 = 4.555…. อา่นวา่  ส่ีจดุห้า ห้าซ า้ 

การแปลงทศนิยมไม่รู้จบแบบซ า้ให้เป็นเศษส่วน  ซึง่สามารถพิจารณาได้ดงันี  ้   

1. ทศนิยมไมรู้่จบแบบซ า้ล้วนๆ เป็น 9 เทา่กบัจ านวนทศนิยมท่ีไมรู้่จบ 

   เชน่     
999

643
6433.0   

    
99

76
5677.5   



2. ทศนิยมท่ีรู้จบผสมกบัทศนิยมท่ีไมรู้่จบแบบซ า้ ให้เอาตวัเลขหลงัจดุทศนิยมทัง้หมดตัง้ลบด้วยตวัเลขท่ี
เป็นทศนิยมจบ แล้วหารด้วย 9 ซึง่จ านวนเทา่กบัจดุทศนิยมไมรู้่จบ แล้วเตมิศนูย์ลงข้างท้ายเทา่กบั
จ านวนทศนิยมรู้จบ นัน่คือ 

เชน่  
990

589
7

990

5594
7594.7 


   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

จ านวนทศนิยมคละ   =                        เลขทศนิยมทัง้หมด - ตวัเลขทศนิยมท่ีไมรู้่จบ                         _  

     เลข 9 เทา่กบั จ านวนทศนิยมท่ีไมรู้่จบตามด้วย 0 เทา่กนัจ านวนทศนิยมรู้จบ 



จ านวนจริง 
 

จ านวนจริง   คือ   จ านวนท่ีประกอบไปด้วย จ านวนตรรกยะ และจ านวนอตรรกยะ สามารถ
พิจารณาโครงสร้างของระบบจ านวนจริง ได้ดงันี ้ 

 
 

จ านวนตรรกยะ   คือ   จ านวนท่ีสามารถเขียนในรูปเศษสว่น  หรือทศนิยมซ า้ได้  นัน่คือ  “ถ้า A เป็น
จ านวนจริงใดๆ แล้วA จะเป็นจ านวนตรรกยะ ก็ตอ่เม่ือ มีจ านวนเตม็ M และ N 

ท าให้ 
N

M
A   โดยท่ี 0N ” เชน่ 2.9, 4.777, 9.78 เป็นต้น 

 

จ านวนอตรรกยะ   คือ   จ านวนท่ีไมส่ามารถแทนได้ด้วยทศนิยมซ า้  หรือเศษสว่น  นัน่คือ  “ถ้า B เป็น
จ านวนจริงใดๆ แล้ว B จะเป็นจ านวนอตรรกยะ ก็ตอ่เม่ือ ไมส่ามารถเขียนรูป B 
ในรูปเศษสว่นของจ านวนเตม็ได้” เชน่คา่ของ 2, เป็นต้น 

 

รากที่สอง 

 นิยาม ถ้า A เป็นจ านวนจริงใดๆ และ 0A  แล้ว รากท่ีสองของ A คือ จ านวนท่ียกก าลงัสอง แล้ว
ได้ A ซึง่รากท่ีสองของ A ซึง่รากท่ีสองของ A มีทัง้รากท่ีสองท่ีเป็นบวกและรากท่ีสองท่ีเป็นลบ นัน่คือ   

AAA  22 )()(   

Note รากท่ีสองของจ านวนบวกจะเป็นจ านวนตรรกยะ หรืออตรรกยะเพียงอยา่งใดอยา่งหนึง่
เทา่นัน้คณุสมบตัขิอง A   เม่ือ 0A  

   -  ถ้า  0A  และ 0B  แล้ว BAAB .  

   -  ถ้า  0A  และ 0B  แล้ว 
B

A

B

A
   

จ านวนตรรกยะ (Q) จ านวนอตรรกยะ (Q’) 

จ านวนจริง (R) 

จ านวนเตม็ (I) เศษสว่น (F) 

จ านวนเตม็ลบ (I-) จ านวนเตม็ศนูย์ (I0) จ านวนเตม็บวก (I+) 



 

การหารากที่สอง 

ในการหารากท่ีสอง  มีวิธีดงัตอ่ไปนี  ้

1. การหารากท่ีสองโดยการแยกตวัประกอบ  พิจารณาได้ดงันี  ้

 รากท่ีสองของ 256 จะได้   22222222256   

                  44 22    222 22    2
44 16   

  จะได้วา่  216256   และ 2)16(  นัน่คือ  รากท่ีสองของ 16,16256   

2. การหารากท่ีสองโดยวิธีตัง้หาร  มีหลกัการดงันี  ้

  -  แบง่ตวัเลขจากขวามือไปหาซ้ายมือ ครัง้ละสองตวั, จดุทศนิยมให้บง่จากซ้ายไปขวา 

  -  หาจ านวนท่ียกก าลงัสองแล้วใกล้เคียง หรือเทา่กบัจ านวนแรกทางซ้ายมือ  

  -  น าเอา 2 คณูผลลพัธ์ท่ีได้ในครัง้แรก แล้วหาตวัเลขมาเตมิ หลงัผลลพัธ์ท่ีได้จากการคณูด้วย  2 แล้ว 
คณูด้วยเลขจ านวนนัน้ ท าอยา่งนีไ้ปเร่ือยๆ จนได้เศษเป็นศนูย์ 

3. การหารากท่ีสองโดยวิธีเฉล่ีย  โดยหาคา่ท่ียกก าลงัสองแล้ว  มีคา่น้อยกวา่จ านวนท่ีต้องการหาหนึง่
จ านวน และ มากกวา่อีกหนึง่จ านวน  แล้วน ามาหาคา่ท่ีใกล้เคียง  

 

รากที่สาม   

 นิยาม   ถ้า A เป็นจ านวนจริงใดๆ แล้วรากท่ีสามของ A คือ จ านวนจริงท่ียกก าลงัสามแล้วได้ A  

สญัลกัษณ์ คือ   3 A   นัน่คือ AA 
3 3   

พิจารณาตวัอยา่ง 

 464)4)(4)(4(64 333    

 

รากที่ n 

 นิยาม  ถ้า A เป็นจ านวนจริงใดๆ แล้ว รากท่ี n ของ A คือ จ านวนท่ียกก าลงั n แล้วได้ A  

สญัลกัษณ์ คือ   n A  นัน่คือ AA
n n )(   

 

 



เลขยกก าลัง 
 

คุณสมบัตขิองเลขยกก าลัง 

ก าหนดให้ A, B เป็นจ านวนใดๆ และ m, n เป็นจ านวนเตม็บวก 

1. nmnm AAA   
2. nmnm AAA   เม่ือ nm   

3. mnnm AA )(  

4. nnn BABA  )(  

5. 
n

n
n

B

A

B

A
)(  

6. 10 A  

7. 
n

n

A
A

1
  

8. n AA
n



1

 

9. n mAA
n

m

  

 

คุณสมบัตขิองเคร่ืองหมายราก 

 ก าหนดให้ A, B เป็นจ านวนใดๆ m และ n เป็นจ านวนเตม็บวก จะได้ดงันี  ้

1. AA nn )(  

2. nnn BABA  )()(  

3. nnn

B

A
BA  )()(  

4. AA
n n )(   เม่ือ A เป็นจ านวนค่ี  และ 

AA
n n )(    เม่ือ A เป็นจ านวนคู่ 

5. mnm n AA )(  

6. คอนจเูกตของ BA   คือ BA   

 

 



ทฤษฎีพธิากอรัส 
 

 ทฤษฎีบท  :  ในรูปสามเหล่ียมมมุฉากใดๆ พืน้ท่ีรูปส่ีเหล่ียมจตัรัุสบนด้านตรงข้ามมมุฉากจะเทา่กบั
ผลบวกของพืน้ท่ีของรูปส่ีเหล่ียมบนด้านประกอบมมุฉาก พิจารณาจากรูป  

 
ก าหนดให้  ;  ABC  เป็นรูปสามเหล่ียมมมุฉาก โดยมีมมุ C เป็นมมุฉาก  

   c เป็นความยาวของด้านตรงข้ามมมุฉาก    
   ab   เป็นความยาวของด้านประกอบมมุฉาก 

  

พืน้ท่ีของรูปส่ีเหล่ียมจตัรัุสรูป  2aX 
 

พืน้ท่ีของรูปส่ีเหล่ียมจตัรัุสรูป  2bY 
 

พืน้ท่ีของรูปส่ีเหล่ียมจตัรัุสรูป  2cZ 
 

จากทฤษฎีบทจะได้วา่  222 bac   

ฉะนัน้เราสามารถหาความยาวด้านตรงข้ามมมุฉากได้  คือ   22 bac   

 

ความลับของทฤษฎีพธิากอรัส 

 ในรูปสามเหล่ียมใดๆ ถ้าพืน้ท่ีของรูปส่ีเหล่ียมจตัรัุสบนด้าน ๆ หนึง่เทา่กบัผลบวกของพืน้ท่ีของรูป
ส่ีเหล่ียมจตัรัุสบนอีกสองด้านแล้ว  สามเหล่ียมรูปนัน้จะเป็นรูปสามเหล่ียมมมุฉาก  

 ในการหาความยาวของด้านของรูปสามเหล่ียมมมุฉาก  เราต้องทราบความยาวของด้านสองด้าน  
จงึจะสามารถหาความยาวด้านท่ีสามได้ 

 



พหุนาม 
 

เอกนาม  คือ  นิพจน์ท่ีสามารถเขียนให้อยูใ่นรูปการคณูของคา่คงท่ีกบัตวัแปรตัง้แตห่นึง่ตวัขึน้ไป  โดยท่ีเลข
ชีก้ าลงัของตวัแปรแตล่ะตวัเป็นศนูย์  หรือ  จ านวนเตม็บวก  เอกนาม  ประกอบด้วยสองสว่น  
คือ  สว่นท่ีเป็นคา่คงท่ี  เรียกวา่  สมัประสิทธ์ิของเอกนาม  และสว่นท่ีอยูใ่นรูปการคณูของตวั
แปร  และผลบวกของเลขชีก้ าลงัของตวัแปร  ทัง้หมดในเอกนาม  เรียกวา่ ดีกรีของเอกนาม  

เชน่  2281 yx   จะได้  - 81 คือ  สมัประสิทธ์ิของเอกนาม 

   5)23(       คือ  ดีกรีของเอกนาม 

 

การบวกลบ เอกนาม 

 เอกนามตัง้แตส่องเอกนามขึน้ไป  จะบวกลบกนัได้  ก็ตอ่เม่ือเป็นเอกนามท่ีคล้ายกนั  คือ  เอกนามทัง้
สองมีตวัแปรชดุเดียวกนั  และเลขชีก้ าลงัของตวัแปรเดียวกนัเทา่กนั  จะได้วา่  

 ผลบวกของเอกนาม  = ผลบวกของสมัประสิทธ์ิ x สว่นท่ีอยูใ่นรูปการคณูกนัของตวัแปร  

 ผลลบของเอกนาม    = ผลลบของสมัประสิทธ์ิ x สว่นท่ีอยูใ่นรูปการคณูกนัของตวัแปร  

 

พหุนาม  คือ  นิพจน์ท่ีสามารถเขียนในเอกนาม  หรือในรูปการบวกกนัของเอกนามตัง้แตส่องเอกนามขึน้ไป  
ดีกรีของพหนุาม  ดจูากดีกรีสงูสดุในพหนุาม 

    2232 584 yxyyx  ดีกรี  เทา่กบั  (4 + 5) = 9 

    432524 181435 xzyxzyx  ดีกรี  เทา่กบั  (4 + 2 + 5) = 11 

 

การบวกลบ  พหุนาม   

 การบวกพหนุาม  ท าได้โดยน าพหนุามมาเขียนในรูปการบวก  ถ้ามีพจน์คล้ายกนัให้รวมพจน์ท่ี
คล้ายกนัเข้าด้วยกนั  โดยมีการเขียนพจน์จากดีกรีมากไปหาดีกรีน้อย  เชน่  

  78)212(5)782()125( 224224  xxxxxxxx   

       78145 24  xxx  

 

 



การลบพหุนาม 

 ท าได้โดยเขียนพหนุามในรูปการลบให้อยูใ่นรูปการบวก  ซึง่อาศยัจ านวนตรงข้ามพหนุามโดยเรียง
พจน์จากดีกรีมากไปหาดีกรีน้อย  เชน่ 

 )12895()83( 2672  xxxxx  

จะได้        12895)38( 2627  xxxxx  

         128)93(58 2267  xxxxx  

   1281258 267  xxxx  

 

การคูณพหุนาม 

 ในการคณูพหนุามด้วยพหนุาม  ท าได้โดยคณูแตล่ะพจน์ของพหนุามหนึง่กบัทกุๆ พจน์  ของอีกพหุ
นามหนึง่  แล้วน าผลคณูพหนุามนัน้มาบวกกนั 

 

การหารพหุนาม 

 การหารพหนุามด้วยเอกนาม  ท าได้โดย  น าตวัหารไปการทกุพจน์ของตวัตัง้  แล้วน าผลหารท่ีได้มา
บวกกนั 

 

การหารพหนุนามด้วยพหุนาม 

 ก าหนดให้ )(xP   คือตวัตัง้, )( ax   คือตวัหาร, ผลหาร คือ )(xQ  และ r  คือเศษ 

จะได้ความสมัพนัธ์วา่  
)(

)(
)(

)(

ax

r
xQ

ax

xP





 

 นัน่คือ       raxxQxP  ))(()(  

 

การหารสังเคราะห์ 

 ถ้าตวัหารในผลการของสองพหนุาม  อยูใ่นรูป cx   สามารถท าได้โดยการหารสงัเคราะห์  คือ  
เขียนเฉพาะสมัประสิทธ์ิของตวัตัง้  และใช้ศนูย์แทนสมัประสิทธ์ิของพจน์ท่ีไมป่รากฏ  ตวัหารคือ cx   ถ้า 

0 cx   แล้วจะได้ cx   

 

 



การแยกตัวประกอบของพหุนาม 

 ในการแยกตวัประกอบของพหนุามสามารถพิจารณาได้ดงันี ้  

1. การแยกตวัประกอบของพหนุามดีกรีสอง  ในรูป cBxAx 2  เม่ือ CBA ,,  คือคา่คงท่ี 1A  
สามารถสรุปได้วา่ 

  ABxBAxBxAx  )())(( 2  

  222 2)( AAxxAx     

222 2)( AAxxAx    

2. การแยกตวัประกอบของพหนุามดีกรีสอง  ในรูป  Ax2 + Bx + C  เม่ือ A > 1  สามารถสรุปได้วา่ 

  22 )())(( BDyxyBCADACxDyCxByAx    

3. การแยกตวัประกอบของพหนุามในรูปผลตา่งก าลงัสอง  สามารถสรุปได้วา่  

  22))(( AxAxAx    

4. การแยกตวัประกอบของพหนุามดีกรีสอง  โดยวิธีท าให้เป็นก าลงัสองสมบรูณ์  สามารถสรุปได้วา่ 

  222 2)())(( AAxxAxAxAx      
222 2)())(( AAxxAxAxAx   

 

มีหลักในการพจิารณาดังนี ้

1. ท า ส.ป.ส.  ของ 2x   ให้เป็น 1 เสมอ 

2. พิจารณา ส.ป.ส.  ของ x  และหารด้วย 2 แล้ว  จงึยกก าลงัสอง 

3. น าผลท่ีได้จากข้อ 2 มาบวกเข้าและลบออก เพ่ือให้อยูใ่นรูป 22 2 AAxx   

4. ด าเนินการแยกตวัประกอบด้วยสตูรข้างต้นท่ีกลา่วมา  

 

การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสาม   สามารถสรุปได้ว่า 

 ))(( 2233 AAxxAxAx   

 ))(( 2233 AAxxAxAx   

)33)( 32223 AxAAxxAx   

 )33)( 32223 AxAAxxAx     



ทฤษฎีเศษ 

 เม่ือหารพหนุาม )(xP  ด้วยพหนุาม ax   เม่ือ  a   เป็นจ านวนจริงใดๆ  0)( xQ  เราจะเรียก 
Q

P  

วา่เศษสว่นของพหนุาม 

 

การบวก ลบ คูณ หาร เศษส่วนพหุนาม   

ในการบวก ลบ คณู หาร เศษสว่นพหนุาม  มีหลกัเกณฑ์  ดงันี  ้

-  หลกัในการบวกเศษสว่นพหนุาม  คือ  
BD

BCAD

D

C

B

A 
   เม่ือ B  และ 0D  

-  หลกัในการลบเศษสว่นพหนุาม คือ 
BD

BCAD

D

C

B

A 
   เม่ือ B  และ 0D  

-  หลกัในการคณูเศษสว่นพหนุาม คือ  
BD

AC

D

C

B

A
  เม่ือ B  และ 0D  

-  หลกัในการหารเศษสว่นพหนุาม  คือ  
BC

AD

C

D

B

A

D

C

B

A
    เม่ือ B  และ 0D  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



สมการและอสมการ 
 

สมการ และ อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว 

 รูปทัว่ไปของสมการเชิงเส้นตวัแปรเดียว  คือ  0 BAx  เม่ือ BA,  เป็นคา่คงท่ี  และ  0A  

สิ่งท่ีควรทราบ  และจ าเป็นต้องใช้ในการแก้สมการ  ดงันี  ้

คุณสมบัตท่ีิเก่ียวกับการบวก  และการคูณจ านวนจริง 

1. ถ้า CBA ,,  เป็นจ านวนจริงใดๆ ซึง่ BA   แล้ว CBCA   

2. ถ้า CBA ,,  เป็นจ านวนจริงใดๆ ซึง่ BA  แล้ว BCAC   

3. ถ้า CBA ,,  เป็นจ านวนจริงใดๆ ซึง่ CBCA   แล้ว BA   

4. ถ้า CBA ,,  เป็นจ านวนจริงใดๆ ซึง่ 0C  และ BCAC   แล้ว BA   

5. ถ้า CBA ,,  เป็นจ านวนจริงใดๆ ซึง่ 0 BA แล้ว BA   และ AB   

6. ถ้า A  เป็นจ านวนจริงใดๆ แล้ว 000  AA  

7. ถ้า BA,  เป็นจ านวนจริงใดๆ โดยท่ี 0 BA  แล้ว 0A  หรือ 0B  

8. ถ้า A  เป็นจ านวนจริงใดๆ แล้ว AA  )(  

9. ถ้า BA,  เป็นจ านวนจริงใดๆ แล้ว )()()( BABA   

10. ถ้า BA,  เป็นจ านวนจริงใดๆ แล้ว )())(( ABBA   

11. ถ้า BA,  เป็นจ านวนจริงใดๆ แล้ว )())(( ABBA   

12. ถ้า DCBA ,,,   เป็นจ านวนจริงใดๆ  และ 0, DB  แล้ว  
D

C

B

A
  ก็ตอ่เม่ือ BCAD    

13. ถ้า BA,  เป็นจ านวนจริงใดๆ โดยท่ี 0, BA  และ 1AB  แล้ว 
B

A
1

  แล้ว 
A

B
1

  

14. ถ้า BA,  เป็นจ านวนจริงใดๆ โดยท่ี 0, BA  แล้วจะได้วา่ 
ABBA

111
  

15. ถ้า DCBA ,,,   เป็นจ านวนจริงใดๆ  โดยท่ี 0, DB  แล้ว 
BD

AC

D

C

B

A
  

16. ถ้า BA,  เป็นจ านวนจริงใดๆ โดยท่ี 0, BA  แล้ว  BA   จะได้วา่ 1
B

A  หรือ 1
A

B  

 

 



อสมการ  คือ ประโยคสญัลกัษณ์ท่ีบอกถึงความสมัพนัธ์ของจ านวน  โดยมีสญัลกัษณ์ >,<,    

หลกัการในการแก้สมการ  จ าเป็นต้องใช้สมบตัขิองการไมเ่ทา่กนั  ดงันี  ้

คุณสมบัตขิองการไม่เท่ากัน 

1. ถ้า BA,  เป็นจ านวนจริงใดๆ ซึง่ BA   ก็ตอ่เม่ือ 0 BA  

2. ถ้า BA,  เป็นจ านวนจริงใดๆ แล้ว ความสมัพนัธ์ท่ีเกิดขึน้ได้ระหวา่ง  A  กบั B  นัน่คือ 
BABA  , และ BA   

3. ถ้า BA,  เป็นจ านวนจริงใดๆ และ 0,0  BA  แล้ว 0 BA  แล้ว 0AB  

4. ถ้า BA,  เป็น2จ านวนจริงใดๆ โดยท่ี BA  หมายถึง BA   หรือ BA   อยา่งใดอยา่งหนึง่ 

5. ถ้า CBA ,,  เป็นจ านวนจริงใดๆ โดยท่ี BA   และ CB   แล้ว CA   

6. ถ้า CBA ,,  เป็นจ านวนจริงใดๆ โดยท่ี BA   แล้ว CBCA    

7. ถ้า CBA ,,  เป็นจ านวนจริงใดๆ โดยท่ี CBBA   แล้ว CA   

8. ถ้า A  เป็นจ านวนจริงใดๆ ถ้า 0A แล้ว  0 A  และ ถ้า 0A แล้ว  0 A  

9. ถ้า CBA ,,  เป็นจ านวนจริงใดๆ  จะได้วา่ 

 ถ้า  BA   และ 0C   แล้ว  BCAC  ,   

  ถ้า  BA   และ 0C   แล้ว  BCAC  ,   

 ถ้า 0A  แล้ว  0
1


A
,   

  ถ้า 0A  แล้ว  0
1


A
,   

  ถ้า 0A  แล้ว  02 A ,   

10. ถ้า CBA ,,  เป็นจ านวนจริงใดๆ  จะได้วา่ 

  ถ้า  BA  และ DC    แล้ว  DBCA  ,   

  ถ้า  BA  และ DC    แล้ว  DBCA  ,   

  ถ้า  BA0  และ DC 0   แล้ว  BDAC  ,   

  ถ้า  0 BA  และ 0 DC   แล้ว  BDAC   

  ถ้า  BA0  และ DC 0   แล้ว  
C

B

D

A
  

  ถ้า 0 BA   และ  0 DC  แล้ว  
C

B

D

A
  



คุณสมบัตกิารไม่เท่ากันของค่าสมบูรณ์ 

 ก าหนดให้ x  และ A   เป็นจ านวนจริงใดๆ ซึง่ 0A  จะได้วา่ 

  ถ้า Ax   แล้ว   AxA   

  ถ้า Ax   แล้ว   AxA   

ถ้า Ax   แล้ว   AX   หรือ AX   

ถ้า Ax   แล้ว   AX   หรือ AX   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



สมการก าลังสอง 
 

สมการก าลังสอง คือ  สมการท่ีมีตวัไมท่ราบคา่  หรือ  ตวัแปรมีเลขชีก้ าลงัเป็นสอง  และ  ในพจน์ใดๆ  ไมมี่
ก าลงัเกินกวา่สอง  รูปมาตรฐานของสมการก าลงัสอง  คือ  CBxAx 2  เม่ือ  

CBA ,,  เป็นจ านวนเตม็และ 1A  ท าได้โดยการหาจ านวนเตม็สองจ านวนท่ีบวก
กนัได้  B  และคณูกนัได้  C   

เชน่  )25()25(103 22  xxxx  

         )2)(5(  xx  

-  ในกรณีท่ีพหนุามก าลงัสองแยกตวัประกอบแล้วได้ตวัประกอบดีกรีหนึง่ซ า้กนั  เรียกวา่  ก าลงัสองสมบรูณ์  
รูปทัว่ไปคือ 22 2 AAxAx   และ 22 2 AAxAx   เม่ือ A  เป็นจ านวนเตม็บวก 

   122  xx   =  )1)(1(  xx  

       =    2)1( x  

1682  xx  = )4)(4(  xx  

        =  2)4( x  

-  พหนุามก าลงัสองท่ีเขียนได้ในรูป 22 Ax   เรียกวา่ อยูใ่นรูปผลตา่งก าลงัสอง เชน่   
  162 x  = 22 4x  

     =     )4)(4(  xx   

 

สูตรในการหาค าตอบของสมการก าลังสอง 

 ก าหนดสมการ    02  CBxAx  เม่ือ CBA ,,  เป็นคา่คงท่ี  โดยท่ี  0A   

สรุปได้วา่ 
A

ACBB
x

2

42 
      

พิจารณาคา่ของ  ACB 42   ดงันี ้

- ถ้า   042 ACB  ค าตอบของสมการ  02  CBxAx  คือ  
A

B
x

2
  

- ถ้า   042 ACB  ค าตอบของสมการ  02  CBxAx   

คือ 
A

ACBB
x

2

42 
 , 

A

ACBB
x

2

42 
  

- ถ้า  042  ACB  จะไมมี่จ านวนจริงเป็นค าตอบของสมการ 



ระบบสมการ 
 

เส้นตรง 

 สมการเส้นตรง  หรือ  สมการเชิงเส้นมีรูปมาตรฐาน  คือ  bmxy   โดย bm,  คือ  คา่คงท่ี 

  m  ความชนัของเส้นตรง       
  b  ระยะตดัแกน 

รูปทัว่ไปของสมการเชิงเส้น  คือ 0 CByAx   

หรือ  จดัให้อยูใ่นรูปมาตรฐาน  คือ 
B

C

B

Ax
y   

นัน่คือ  
B

A
m  , ระยะตดัแกน  

B

C
y    

ในการเขียนกราฟเส้นตรงสามารถหาจดุตดัแกน yx,  ได้ดงันี ้

 -  จดุตดัแกน x  หาได้จากระยะตดัแกน x  เม่ือ 0y   

 -  จดุตดัแกน y  หาได้จากระยะตดัแกน y  เม่ือ 0x  

 

ข้อสังเกตเก่ียวกับกราฟเส้นตรง 

 -  กราฟของ  cy   เม่ือ c   คือ คา่คงท่ี จะได้กราฟขนานแกน x   

 -  กราฟของ  cx   เม่ือ c   คือ คา่คงท่ี จะได้กราฟขนานแกน y  

 -  กราฟของ 0x  คือ แกน x  

 -  กราฟของ 0y  คือ แกน  y  

 

วงกลม 

-  สมการของวงกลมท่ีมีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่จดุก าเนิดและรัศมียาว r  หนว่ย คือ 222 ryx     

- สมการของวงกลมท่ีมีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่จดุ (h,k) และรัศมียาว r หนว่ย คือ 222 )()( rkyhx   

-  สมการของวงกลมในรูปทัว่ไป คือ 022  FEyDxyx   

   ซึง่มีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่  
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พาราโบลา 

สมการพาราโบลา  สามารถพิจารณาได้ดงันี  ้

-  สมการของพาราโบลาท่ีมีจดุยอดอยูท่ี่ก าเนิด และโฟกสัอยูบ่นแกน   x  มีแกน x  เป็นแกนสมมาตร คือ
 cxy 42  ,  0c  กราฟจะเปิดทางขวา  

   0c  กราฟจะเปิดทางซ้าย 

 -  สมการของพาราโบลาท่ีมีจดุยอดอยูท่ี่ก าเนิด และโฟกสัอยูบ่นแกน  y  มีแกน y  เป็นแกนสมมาตตร 

คือ   cyx 42  ,  0c  กราฟจะเป็นโค้งหงาย  

  0c  กราฟจะเป็นโค้งคว ่า 

-  สมการของพาราโบลาท่ีมีจดุยอดอยูท่ี่ ),( kh  และโฟกสัอยูบ่นแกน x  มีเส้นตรง ky   เป็นแกนสมมาตร 
คือ )(4)( 2 hxcky  ,   0c  กราฟจะเปิดทางขวา  

     0c  กราฟจะเปิดทางซ้าย 

-  สมการของพาราโบลาท่ีมีจดุยอดอยูท่ี่ ),( kh  และโฟกสัอยูบ่นแกน y  มีเส้นตรง hx   เป็นแกนสมมาตร 
คือ  )(4)( 2 kychx     0c  กราฟจะเป็นโค้งหงาย  

    0c  กราฟจะเป็นโค้งคว ่า 

-  สมการของพาราโบลาในรูปทัว่ไป คือ 

1. 02  FExDyy  เป็นกราฟเปิดทางขวา หรือ ทางซ้าย 

2. 02  FEyDxx  เป็นกราฟโค้งหงาย หรือ โค้งคว ่า 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



อัตราส่วนตรีโกณมิต ิ
 

จากรูปสามเหล่ียมมมุฉาก ABC  เราสามารถหาอตัราสว่นตรีโกณมิต ิได้ดงันี  ้
 

 

 

 

 

 

 

 
 

1. Asin  ความยาวด้านตรงข้ามมมุ A  
c

a

AB

BC
  

 ความยาวด้านตรงข้ามมมุฉาก  

 

2. Acos   ความยาวด้านประชิดมมุ A  
c

b

AB

AC
  

 ความยาวด้านตรงข้ามมมุฉาก 
 

3. Atan   ความยาวด้านตรงข้ามมมุ A  
b

a

AC

BC
  หรือ 

 ความยาวด้านประชิดมมุ A  

b

a

c

b
c

a

A

A
A 

cos

sin
tan  

4. ecAcos   ความยาวด้านตรงข้ามมมุฉาก 
a

c

BC

AB
  หรือ 

 ความยาวด้านตรงข้ามมมุ A  

a

c

c

aA
ecA 

1

sin

1
cos  

5. Asec   ความยาวด้านตรงข้ามมมุฉาก 
b

c

AC

AB
  หรือ 

 ความยาวด้านประชิดมมุ A  

 
b

c

c

bA
A 

1

cos

1
sec  

A 

B 

C 

c  
a  

b  



6. Acot   ความยาวด้านประชิดมมุ A  
a

b

BC

AC
  หรือ 

 ความยาวด้านตรงข้ามมมุ A  

a

b

b

aA
A 

1

tan

1
cot  

 

มาตรฐานวัดมุม  และการวัดมุม     มาตรฐานวดัมมุ  พิจารณาได้ดงันี  ้

มาตราอังกฤษ   

  1 มมุฉาก แบง่ออกเป็น  90   องศา   )90(   

1 องศา  แบง่ออกเป็น  60   ลิปตา  )'60(  

  1 ลิปตา  แบง่ออกเป็น  60   ฟิลิปตา   )"60(  

ความสมัพนัธ์ของมาตราวดัมมุแบบองศาและเรเดียน  คือ   

180  เรเดียน  
2

90


  เรเดียน  

3
60


  เรเดียน 

4
45


  เรเดียน  

ข้อควรทราบ            

-  มมุเงย คือ มมุท่ีวดัจากแนวระดบัขึน้ไป หรือเป็นการวดัแบบทวนเข็มนาฬิกา    

-  มมุก้ม คือ มมุท่ีวดัจากแนวระดบัลงไป หรือเป็นการวดัแบบตามเข็มนาฬิกา  

พิจารณาจากรูปประกอบ 

 

 
 

จะได้  DAB ˆ  คือ มมุเงย  หรือเป็นการวดัทวนเข็มนาฬิกา  

DAC ˆ  คือ มมุก้ม  หรือเป็นการวดัตามเข็มนาฬิกา  

 



ตารางสรุปค่าของฟังก์ชันตรีโกณมิติ 

พิจารณาได้ดงันี ้

x  0  30  45  60  90  120  150  180  

xsin  0 
2

1  
2

1  
2

3  1 
2

3  
2

1  0 

xcos  1 
2

3  
2

1  
2

1  0 
2

1
  

2

3
  1  

xtan  0 
3

1  1 3    3  
3

1
  0 

 

พิจารณาเคร่ืองหมายของฟังก์ชนัในควอดรันต์ทัง้ 4 ได้ดงันี ้

 

 

 

 

 

 

ความสัมพันธ์ระหว่างฟังก์ช่ันตรีโกณมิตทิี่ควรทราบ 

1. 
ecA

A
cos

1
sin   หรือ 1cossin  ecAA  

2. 
A

A
sec

1
cos   หรือ 1seccos  AA  

3. 
A

A
A

cos

sin
tan   หรือ 

A
A

cot

1
tan   หรือ 1cottan  AA  

4. 
A

A
A

sin

cos
cot   

5. 1cossin 22  AA  

6. 1tansec 22  AA  

7. 1cotcos 22  AAAec  

ควอดรันต์ที่ 2  
eccossin,  เป็น + 

cottan,  เป็น + 
ฟังก์ชนัท่ีเหลือเป็น + 
ควอดรันต์ที่ 3  
 

ควอดรันต์ที่ 1  
ทกุฟังก์ชนัเป็น + 

seccos,  เป็น + 

ฟังก์ชนัท่ีเหลือเป็น - 
ควอดรันต์ที่ 4 
 



ความน่าจะเป็น 
 

การทดลองสุ่ม  คือ การทดลองท่ีผลลพัธ์อาจจะเกิดขึน้ได้  แตกตา่งกนัหลายอยา่ง แตเ่ราไมท่ราบวา่
ผลลพัธ์ใดจะเกิดขึน้ 

แซมเปิลสเปซ  คือ กลุม่ของผลท่ีเกิดทัง้หมดจากการทดลองสุม่  ใช้สญัลกัษณ์ S แทนแซมเปิลสเปซ    

เชน่ การโยนเหรียญ 1 เหรียญ ผลลพัธ์ท่ีเกิดขึน้ได้ คือ หวัหรือก้อย    

 ดงันัน้  แซมเปิลสเปซ  S   =  {หวั,ก้อย} 

ในการทอดลกูเตา๋ 1 ลกู ผลลพัธ์ท่ีเกิดขึน้ได้ คือ ลกูเตา๋ขึน้แต้ม 5,4,3,2,1  หรือ 6
ดงันัน้แซมเปิลสเปซ  S   =  {1,2,3,4,5,6} 

เหตุการณ์   คือ       กลุม่ยอ่ยของแซมเปิลสเปซ  นิยมใช้  ,,, CBA  เป็นสญัลกัษณ์แทนเหตกุารณ์  
เน่ืองจากเหตกุารณ์  เป็นสบัเซตของแซมเปิลสเปซ  ดงันัน้  เซตวา่ง  คือ  เหตกุารณ์ๆ
หนึง่  เชน่เดียวกนั   

เชน่ เหตกุารณ์ในการโยนลกูเตา๋ 2 ลกู 1 ครัง้ แล้วได้ผลรวมของแต้มมากกวา่หรือ
เทา่กบั 10      

ผลคือ  )6,6(),5,6(),4,6(),6,5(),5,5(),6,4(      

ถ้าให้  E  แทนเหตกุารณ์ท่ีผลรวมของแต้มมากกวา่ หรือเทา่กบั 10 แล้ว   

 )6,6(),5,6(),4,6(),6,5(),5,5(),6,4(E  

 

ความน่าจะเป็น 

 ให้  E   แทนเหตกุารณ์ใดๆ ท่ีเป็นสว่นหนึง่ของแซมเปิลสเปซ  S     

)(EP  แทนความนา่จะเป็นของเหตกุารณ์ E      
 )(En  แทนจ านวนสมาชิกของเหตกุารณ์  E      
 )(Sn  แทนจ านวนสมาชิกในแซมเปิลสเปซ  S  

 จะได้ความสมัพนัธ์วา่ 
)(

)(
)(

Sn

En
EP   

 

 

 



คุณสมบัตคิวามน่าจะเป็น 

 ก าหนดให้  E  เป็นเหตกุารณ์ใดๆ ในแซมเปิลสเปซ และ S  เป็นแซมเปิลสเปซ จะได้วา่                                           

1. ความนา่จะเป็นของเหตกุารณ์ใดๆ มีคา่ตัง้แต่ 0 ถึง 1 หรือ  1)(0  EP  

2. ถ้า E   (เซตวา่ง) แล้ว 0)( EP  นัน่คือ 0)( P  

3. ถ้า SE   แล้ว  1)( EP  นัน่คือ  1)( SP  (ความนา่จะเป็นของแซมเปิลสเปซ = 1) 

4. ถ้า  )(EP  แทนความนา่จะเป็นท่ีจะเกิดเหตกุารณ์ E  และ  )(EP   แทนความนา่จะเป็นท่ีจะไมเ่กิด
เหตกุารณ์ E  จะได้วา่ 1)()(  EPEP  หรือ )(1)( EPEP   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



สถติิ 
 

สิ่งท่ีควรทราบเก่ียวกับสถติิ 

สถติ ิ หมายถึง ศาสตร์ซึง่ถือเป็นวิทยาศาสตร์ และศลิปศาสตร์ ท่ีเก่ียวข้องกบัการเก็บรวบรวม
ข้อมลู การน าเสนอข้อมลู การวิเคราะห์ข้อมลู และการตีความหมายข้อมลู  

ข้อมูล หรือข้อมลูสถิต ิหมายถึง ข้อเท็จจริงท่ีเป็นตวัเลข หรือไมเ่ป็นตวัเลขท่ีเก่ียวกบัเร่ืองใดเร่ืองหนึง่
ท่ีเราสนใจ   เชน่   ความสงู รายได้ เป็นต้น 

ประชากร  คือ ข้อมลูทัง้หมดท่ีต้องต้องการศกึษา       

พารามิเตอร์  คือ ตวัเลขท่ีอธิบายลกัษณะประชากร       

ตัวอย่าง  คือ สว่นหนึง่ หรือ สบัเซตของประชากร       

ตัวแปร  คือ ลกัษณะ คณุสมบตัท่ีิสามารถเปล่ียนคา่ได้  

 

ตารางแจกแจงความถี่ 

ตารางแจกแจงความถี่  คือ  ตารางสถิตท่ีิสร้างขึน้เพ่ือเปรียบเทียบความถ่ีของคา่จากการสงัเกต
ทัง้หมดท่ีอยูใ่นแตล่ะอนัตรภาคชัน้ท่ีเป็นไปได้  

ข้อมูลดบิ หรือ คะแนนดบิ   คือ  ตวัเลขแสดงปริมาณ หรือ ข้อมลูตา่งๆ ท่ีมิใชต่วัเลขซึง่เก็บ
รวบรวมมาโดยไมไ่ด้จดัระเบียบใด ๆ ซึง่ได้มาจากแหลง่ข้อมลูโดยตรง 

ความถี่  คือ  จ านวนคา่สงัเกตของข้อมลู หรือ จ านวนครัง้ท่ีเกิดขึน้ของเหตกุารณ์ท่ีก าหนดให้ใน
อนัตรภาคชัน้ท่ีกลา่วถึง 

อันตรภาคชัน้ คือ ชว่งของคา่ท่ีเป็นไปได้แตล่ะชว่งของกลุม่คะแนนในตารางแจกแจงความถ่ี  

ความกว้างของอันตรภาคชัน้  คือ ชว่งคะแนนท่ีได้จากการแบง่คะแนนออกเป็นกลุม่ๆ  เพ่ือความ
สะดวกในการหาความถ่ี 

ขอบล่าง คือ คา่กึ่งกลางระหวา่งคา่ท่ีน้อยท่ีสดุในอนัตรภาคชัน้ท่ีต ่ากวา่หนึง่ชัน้ ซึง่หาได้จาก  

ขอบลา่ง  =  คา่ท่ีน้อยท่ีสดุในอนัตรภาคชัน้+คา่มากท่ีสดุในอนัตรภาคชัน้ท่ีต ่ากวา่หนึง่ชัน้  
       2  
 
 
 



ขอบบน คือ คา่กึ่งกลางระหวา่งคา่ท่ีมากท่ีสดุในอนัตรภาคชัน้นัน้ กบัคา่ท่ีน้อยท่ีสดุของอนัตรภาค
ชัน้ท่ีสงูกวา่งหนึง่ชัน้ ซึง่หาได้จาก 

ขอบบน   =  คา่ท่ีมากท่ีสดุในอนัตรภาคชัน้+คา่น้อยท่ีสดุในอนัตรภาคชัน้ท่ีสงูกวา่หนึง่ชัน้  

       2  
 หรือ  จดุกึ่งกลางชัน้  =   ขอบบน+ขอบลา่ง 
    2   

 พสัิย  คือคา่ท่ีใช้วดัการกระจายอยา่งง่าย เป็นคา่ท่ีได้จากผลตา่งระหวา่ง คา่สงูสดุและคา่ต ่าสดุของ
ข้อมลู หรือ พิสยั = คา่สงูสดุของข้อมลู – คา่ต ่าสดุของข้อมลู 

 

การสร้างตารางแจกแจงความถี่ 

1. ก าหนดจ านวนอนัตรภาคชัน้แล้วหาความกว้างของอนัตรภาคชัน้  โดยสตูร  

 ความกว้างของอนัตรภาคชัน้  =             พสิยั_______                
  จ านวนอนัตรชัน้ 

ถ้าคา่ความกว้างของอนัตรภาคชัน้ท่ีค านวณได้มีเศษให้ปัดขึน้เป็นจ านวนเตม็  

2. จ านวนอนัตรภาคชัน้ท่ีนิยมใช้ในการสร้างตารางแจกแจงความถ่ี  คือ   5-15  อนัตรภาคชัน้ 

3. อนัตรภาคชัน้ต ่าสดุและอนัตรภาคชัน้สงูสดุ  ต้องมีคะแนนท่ีเป็นคา่ต ่าสดุและคา่สงูสดุของข้อมลู  

4. ถ้าคะแนนดบิมีจ านวนมาก  ความกว้างของอนัตรภาคชัน้ควรจดัให้  อนัตรภาคชัน้ท่ีมีคา่น้อยท่ีสดุ
และมากท่ีสดุ  ให้สงัเกตง่าย 

5. ความถ่ีสะสมของอนัตรภาคชัน้ใด  คือ  ผลรวมของความถ่ีของคา่นัน้หรือของอนัตรภาคชัน้นัน้กบั
ความถ่ีของคา่หรือ  ของอนัตรภาคชัน้ท่ีมีชว่งคะแนนต ่ากวา่ทัง้หมดหรือสงูกวา่ทัง้หมดอยา่งใดอยา่ง
หนึง่ 

 

 

 

 

 

 



ค่ากลางของข้อมูล 

 ค่ากลางของข้อมูล  คือ  ตวัเลขซึง่แทนข้อมลูทัง้ชดุ  ท่ีมีคา่ใกล้เคียงกบัข้อมลูสว่นมากซึง่การ
ค านวณหาคา่กลางของข้อมลู  ท่ีนิยมใช้ พิจารณาได้ดงันี  ้

1. ค่าเฉล่ียเลขคณิต ในการหาคา่เฉล่ียเลขคณิต  สามารถหาได้หลายวิธี  พิจารณาดงันี  ้

 -  ก าหนดให้ Nxxxx ,,,, 321   เป็นข้อมลู N  จ านวน จะได้วา่ 

  คา่เฉล่ียเลขคณิต  
N

xxxx N


321  หรือ  
N

x
x


    

  โดยท่ี   x  = คา่เฉล่ียเลขคณิต, N  = จ านวนข้อมลู 

          x   = ผลบวกของข้อมลู N  จ านวน 

-  การหาคา่เฉล่ียเลขคณิตของข้อมลูท่ีแจกแจงความถ่ี     
 ก าหนดให้ Nfff ,,, 21   เป็นความถ่ีของคา่ท่ีได้จากการสงัเกต Nxxx ,, 21  ของข้อมลู 

N  จ านวน ตามล าดบัแล้ว จะได้วา่  
N

NN

ffff

xfxfxfxf
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332211  หรือ 
N

fx
x


  

 โดยท่ี  N  = ผลรวมของความถ่ี  =   f  

  fx   = ผลคณูของความถ่ีกบัจดุกึ่งกลาง แตล่ะอนัตรภาคชัน้  

   fx  = ผลรวมของผลคณูระหวา่งความถ่ีกบัจดุกึ่งกลาง 

 

คุณสมบัตขิองค่าเฉล่ียเลขคณิต พิจารณาได้ดงันี ้

-  ผลรวมของข้อมลูทกุๆ คา่ = คา่เฉล่ียเลขคณิต x  จ านวนข้อมลูทัง้หมดนัน่คือ Nxx   

-  ผลรวมของผลตา่งแตล่ะคา่กบัคา่เฉล่ียเลขคณิตเทา่กบัศนูย์ นัน่คือ    0)( xx   

-  คา่เฉล่ียเลขคณิตของข้อมลูชดุใดๆ จะอยูร่ะหวา่งคา่ต ่าสดุ และคา่สงูสดุของข้อมลูชดุนัน้ๆ  

 

2. มัธยฐาน 

 มธัยฐาน  คือ  คา่ท่ีมีต าแหนง่อยูต่รงกึ่งกลางของข้อมลูทัง้หมด  เม่ือเรียงข้อมลูจากคา่น้อยท่ีสดุไป
หาคา่มากท่ีสดุ  หรือจากคา่มากท่ีสดุไปหาคา่ท่ีน้อยท่ีสดุ  ซึง่มธัยฐานเป็นคา่ท่ีแสดงให้เราทราบวา่  มีจ านวน
ข้อมลูท่ีมากกวา่  และน้อยกวา่นีอ้ยูป่ระมาณเทา่ๆกนั  ใช้สญัลกัษณ์  Mdn  แทนมธัยฐาน 

 

 



วิธีการหาค่ามัธยฐาน  พิจารณาดงันี ้

-  การหาคา่มธัยฐานของข้อมลูไมไ่ด้แจกแจงความถ่ี 

1. ถ้าข้อมลูมี N  จ านวน และ N  เป็นจ านวนเตม็คี่บวก ให้การเรียงข้อมลูจากคา่น้อยท่ีสดุไป

หาคา่มากท่ีสดุ หรือ จากคา่มากท่ีสดุไปหาคา่น้อยท่ีสดุ มธัยฐานของข้อมลู  คือ 
2

1N   

2. ถ้าข้อมลูมี N  จ านวน และ N  เป็นจ านวนเตม็คูบ่วก ให้การเรียงข้อมลูจากคา่น้อยท่ีสดุไป

หาคา่มากท่ีสดุ หรือ จากคา่มากท่ีสดุไปหาคา่น้อยท่ีสดุ มธัยฐานของข้อมลู  คือ 
2

1N   

-  การหามธัยฐานของข้อมลูท่ีแจกแจงความถ่ี 

   มธัยฐานจะมีต าแหนง่อยูท่ี่ 
2

N  เม่ือ N  คือ จ านวนของข้อมลูทัง้หมด 

 

วิธีการหาค่ามัธยฐาน   พิจารณาดงันี ้

1. หาความถ่ีสะสมแล้วหาต าแหนง่ของมธัยฐาน 

2. เปรียบเทียบความถ่ีสะสมกบัคา่จากอนัตรภาคชัน้ท่ีมีมธัยฐาน  

 

3. ฐานนิยม 

 ฐานนิยม  คือ  คา่ของข้อมลูท่ีมีความถ่ีสงูสดุ  ใช้สญัลกัษณ์  Mo 

พิจารณาวิธีการหาฐานนิยม  ได้ดงันี  ้

 -  การหาฐานนิยมของข้อมลูท่ีไมไ่ด้แจกแจงความถ่ี      

ถ้าข้อมลูชดุใดไมมี่ข้อมลูซ า้กนัเลย ข้อมลูชดุนัน้ไมมี่ฐานนิยม และในข้อมลูชดุหนึง่อาจจะมีฐาน
นิยมมากกวา่ 1 คา่ก็ได้ 

 -  การหาฐานนิยมของข้อมลูท่ีแจกแจงความถ่ี       

  สรุปได้วา่ 
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1

0
dd

d
iLM o       

  โดยท่ี  0L   =  ขอบลา่งของชัน้ท่ีมีความถ่ีสงูสดุ    
   i      =  ความกว้างของอนัตรภาคชัน้    
   1d    =   ผลตา่งของความถ่ีสงูสดุ กบัความถ่ีของชัน้ถดัไปทางคา่น้อย
   2d   =   ผลตา่งของความถ่ีสงูสดุ กบัความถ่ีของชัน้ถดัไปทางคา่มาก  



เรขาคณิตวเิคราะห์ 
 

เส้นตรงและมุม     สิ่งท่ีควรทราบ 

-  จดุ เป็นสญัลกัษณ์ท่ีใช้บอกต าแหนง่ ไมมี่ความหมาย และความกว้าง     

-  เส้นตรง มีความยาวไมจ่ ากดั และไมมี่ความกว้าง      

-  สว่นของเส้นตรง คือ สว่นหนึง่ของเส้นตรงซึง่มีจดุปลายสองจดุ      

-  รังสี คือ สว่นหนึง่ของเส้นตรงซึง่มีจดุปลายเพียงจดุเดียวเทา่นัน้      

-  มมุ คือ รังสีสองรังสีท่ีมีจดุปลายเป็นจดุเดียวกนั โดยท่ี เรียกรังสี  2 เส้นนีว้า่ แขนของมมุ และจดุปลาย
ท่ีเป็นจดุเดียวกนั เรียกวา่ จดุยอดมมุ 

 

ชนิดของมุม  สามารถพิจารณาได้ดงันี ้

-  มมุประชิด คือ มมุ 2 มมุ ท่ีมีจดุยอดร่วมกนั และมีแขนของมมุร่วมกนั 1 แขน   

-  มมุแหลม หรือ มมุเฉียง คือ มมุท่ีมีขนาดเล็กกวา่ 90 องศา (มมุแหลม < 90o)   

-  มมุฉาก คือ มมุท่ีมีขนาด 90 องศา (มมุฉาก = 90o)      

-  มมุป้าน คือ มมุท่ีมีขนาดใหญ่กวา่ 90 องศา แตเ่ล็กกวา่ 180 องศา (900< มมุป้าน < 180o)  

-  มมุตรง คือ มมุท่ีมีขนาด 180 องศา (มมุตรง = 180o)       

-  มมุกลบั คือ มมุท่ีมีขนาดใหญ่กวา่ 180 องศา แตเ่ล็กกวา่ 360 องศา (180o < มมุกลบั < 360o)  

-  มมุตรงข้าม คือ มมุท่ีเกิดจากเส้นตรง 2 เส้นตดักนั      

-  มมุภายนอก คือ มมุท่ีเกิดจากการตอ่ด้านของรูปส่ีเหล่ียมตา่งๆ ออกไป    

-  มมุภายใน คือ มมุทกุมมุท่ีอยูภ่ายในรูปเหล่ียมตา่ง ๆ 

 

สัจพจน์เรขาคณิตที่ควรทราบ 

-  รูปเรขาคณิตทัง้หลายยอ่มเคล่ือนท่ีได้        

-  เส้นตรงเส้นหนึง่ตดักบัเส้นตรงคูห่นึง่ เส้นตรงคูน่ัน้จะขนานกนัก็ตอ่เม่ือ ผลบวกของขนาดมมุภายใน
บนข้างเดียวกนัของเส้นตดัเทา่กบั 180 องศา       

-  ปลายทัง้สองของเส้นตรง อาจถกูตอ่ออกไปได้ไมจ่ ากดัความยาว      



-  เม่ือก าหนดจดุศนูย์กลาง และสว่นของเส้นตรงเป็นรัศมี สามารถสร้างวงกลมได้เพียงเดียวเทา่นัน้  

-  สว่นของเส้นตรงเส้นหนึง่มีจดุกึ่งกลางได้เพียงจดุเดียวเทา่นัน้      

-  มมุๆ หนึง่ยอ่มมีเส้นแบง่คร่ึงมมุได้เพียงเส้นเดียว       

-  เม่ือก าหนดจดุบนเส้นตรงให้ สามารถลากเส้นตัง้ฉากกบัเส้นตรงท่ีจดุนัน้ได้เพียงเส้นเดียว   

-  เส้นท่ีลาก จากจดุภายนอกมายงัเส้นตรงเส้นหนึง่ เส้นตัง้ฉากยอ่มสัน้ท่ีสดุ     

-  มมุรอบจดุๆ หนึง่รวมกนั จะเทา่กบั 2 เทา่ของมมุตรง หรือ 4 เทา่ของมมุฉาก หรือ เทา่กบั 360o  

-  เส้นตรงเส้นหนึง่จะตดัวงกลมได้สองจดุ เรียกเส้นตรงนีว้า่ เส้นผา่วงกลมหรือเส้นพาดวง 

 

เรขาคณิตวิเคราะห์ 

ทฤษฎีบทเบือ้งต้นทางเราขาคณิต         

ทฤษฎีบทท่ี 1  ถ้าเส้นตรง 2 เส้นตดักนัแล้ว มมุตรงข้ามจะมีขนาดเทา่กบั    

ทฤษฎีบทท่ี 2  ถ้าเส้นตรงเส้นหนึง่ ตดักบัเส้นตรงคูข่นานแล้ว มมุแย้งท่ีเกิดขึน้ จะมีขนาดเทา่กั   

ทฤษฎีบทท่ี 3  ผลบวกของขนาดของมมุภายในของรูปสามเหล่ียมใดๆ เทา่กบั 180 องศา  

ทฤษฎีบทท่ี 4  ขนาดของมมุภายนอกรูปสามเหล่ียมใดๆ จะเทา่กบัผลบวกของขนาดมมุภายในพืน้ท่ี
ไมใ่ชม่มุประชิด 

 

ทฤษฎีบทท่ีเก่ียวกับความเท่ากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม     

ทฤษฎีบทท่ี 1  ถ้ารูปสามเหล่ียมสองรูปใดๆ มีด้านยาวเทา่กนัสองคู ่และมมุในระหวา่งด้านคูท่ี่ยาว
เทา่กนัแล้ว รูปสามเหล่ียมสองรูปนีจ้ะเทา่กนัทกุประการ แบบ ด้าน-มมุ-ด้าน (ด.ม.ด) 

ทฤษฎีบทท่ี 2  ถ้ารูปสามเหล่ียมสองรูปใดๆ มีมมุเทา่กนัสองคู ่และด้านท่ีเป็นแขนร่วมของมมุคูท่ี่
เทา่กนั ยาวเทา่กนัแล้ว รูปสามเหล่ียมสองรูปนีจ้ะเทา่กนัทกุประการ แบบ มมุ-ด้าน-มมุ 
(ม.ด.ม.)  

ทฤษฎีบทท่ี 3 ถ้ารูปสามเหล่ียมสองรูปใดๆ มีมมุเทา่กนัสองคู ่และด้านยาวเทา่กนัหนึง่คูแ่ล้วรูป
สามเหล่ียมนีจ้ะเทา่กนัทกุประการ แบบ มมุ-มมุ-ด้าน (ม.ม.ด.)    

ทฤษฎีบทท่ี 4  ถ้ารูปสามเหล่ียมรูปหนึง่มีด้านยาวเทา่กนัสองด้านแล้ว  มมุท่ีอยูต่รงข้ามกบัด้านท่ียาว
เทา่กนั  จะมีขนาดเทา่กนั       

   



ทฤษฎีบทท่ี 5  ถ้ารูปสามเหล่ียมสองรูปมีด้านยาวเทา่กนัสามคู ่ แล้วรูปสามเหล่ียมสองรูปนีจ้ะเทา่กนั
ทกุประการ แบบ ด้าน-ด้าน-ด้าน (ด.ด.ด.)     

ทฤษฎีบทท่ี 6  ถ้ารูปสามเหล่ียมมมุฉากสองรูปมีด้านตรงข้ามมมุฉากยามเทา่กนั  และมีด้านอีกด้าน
หนึง่ยาวเทา่กนัแล้ว  รูปสามเหล่ียมสองรูปนีจ้ะเทา่กนัทกุประการแบบ ฉาก-ด้าน-ด้าน 
(ฉ.ด.ด.) 

 

ทฤษฎีบทท่ีเก่ียวกับรูปส่ีเหล่ียมด้านขนาน        

ทฤษฎีบทท่ี 1  ด้านตรงข้ามของรูปส่ีเหล่ียมด้านขนานยาวเทา่กนั      

ทฤษฎีบทท่ี 2  ถ้ารูปส่ีเหล่ียมรูปหนึง่มีด้านตรงข้ามยาวเทา่กนัสองคูแ่ล้วรูปส่ีเหล่ียมนีจ้ะเป็นรูป
ส่ีเหล่ียมด้านขนาน         

ทฤษฎีบทท่ี 3  ผลบวกขนาดของมมุภายในของรูปส่ีเหล่ียมใดๆ จะเทา่กบั 30 องศา   

ทฤษฎีบทท่ี 4   ถ้ารูปส่ีเหล่ียมรูปหนึง่ มีมมุตรงข้ามท่ีมีขนาดเทา่กนัสองคูแ่ล้ว รูปส่ีเหล่ียมนีจ้ะเป็นรูป
ส่ีเหล่ียมด้านขนาน 

วงกลม 

สว่นประกอบของวงกลม          

-  รัศมี คือ สว่นของเส้นตรงท่ีตอ่ระหวา่งจดุศนูย์กลางกบัเส้นรอบวงกลมวงเดียวกนั    

-  เส้นผา่ศนูย์กลาง  คือ  สว่นของเส้นตรงท่ีผา่นจดุศนูย์กลางและจดุทัง้สองอยูบ่นวงกลมเดียวกนั  

-  คอร์ด  คือ  สว่นของเส้นตรงท่ีมีจดุปลายทัง้สองอยูบ่นวงกลมเดียวกนั  คอร์ดท่ียาวท่ีสดุคือเส้นผา่น
ศนูย์กลาง            

-  สว่นของวงกลม  คือ  สว่นของวงกลมท่ีปิดด้วยคอร์ดกบัสว่นโค้งของวงกลมเดียวกนั   

-  คร่ึงวงกลม  คือ  สว่นของวงกลมท่ีปิดด้วยเส้นผา่นศนูย์กลางกบัสว่นโค้งของวงกลมเดียวกนั  

-  มมุในสว่นของวงกลม  คือ  มมุท่ีมีจดุยอดอยูบ่นวงกลม  และด้านท่ีรองรับมมุยอดเป็นคอร์ดของ
วงกลมเดียวกนั           

-  มมุในคร่ึงวงกลม  คือ  มมุท่ีมีจดุยอด  อยูบ่นวงกลม  และแขนของมมุทัง้สองผา่นจดุปลายของเส้น
ผา่นศนูย์กลาง 

 

 



ทฤษฎีบทเก่ียวกับเส้นโค้งและมุมภายในวงกลมของวงกลมวงเดียว         

1. ในวงกลมหนึง่  มมุท่ีจดุศนูย์กลางจะมีขนาดเป็น 2 เทา่ของมมุท่ีเส้นรอบวงซึง่ตัง้อยูบ่นสว่นโค้ง
เดียวกนั   

2. ในวงกลมวงหนึง่มมุท่ีอยูใ่นสว่นของวงกลมเดียวกนัจะมีขนาดเทา่กนั   

3. ในวงกลมใด ๆ มมุในสว่นของคร่ึงวงกลมจะเป็นมมุฉาก      

4. มมุตรงข้ามของรูปส่ีเหล่ียมใด ๆ ท่ีแนบในวงกลมรวมกนั  จะเทา่กนัสองมมุฉาก  

 

ทฤษฎีเก่ียวกับคอร์ดของวงกลมเดียว             

1. สว่นของเส้นตรงท่ีลากจากจดุศนูย์กลางของวงกลมวงหนึง่ไปยงัจดุกึ่งกลางของคอร์ดใดๆ ท่ีไมใ่ช่
เส้นผา่นศนูย์กลางของวงกลมนัน้  จะตัง้ฉากกบัคอร์ด                
      

2.  สว่นของเส้นตรงท่ีลากจากจดุศนูย์กลางของวงกลมวงหนึง่ไปตัง้ฉากกบัคอร์ดใดๆ ของวงกลมนัน้  
จะแบง่คร่ึงคอร์ดนัน้         
  

3. ถ้าลากเส้นตรงจากจดุ ๆ หนึง่ไปยงัเส้นรอบวงของวงกลมวงนัน้  ได้ความยาวเทา่ ๆ กนั  มากกวา่
สองเส้นแล้ว  จดุนัน้จะเป็นจดุศนูย์กลางของวงกลม     
   

4. ในวงกลมวงหนึง่  คอร์ดท่ียาวเทา่กนั  จะอยูห่า่งจากจดุศนูย์กลางเทา่กนั  และคอร์ดท่ีอยูห่า่งจากจดุ
ศนูย์กลางเทา่กนั  จะยาวเทา่กนั           
  

5. วงกลมทัง้หลายท่ีผา่นจดุสองจดุคงท่ี  จะมีทางเดนิของจดุศนูย์กลาง  เป็นเส้นตรงท่ีแบง่คร่ึงและตัง้
ฉากกบัสว่นของเส้นตรงท่ีตอ่จดุทัง้สองนัน้ 

 

ทฤษฎีเก่ียวกับเส้นสัมผัสวงกลม         

1. เส้นสมัผสัของวงกลมใดๆ  จะตัง้ฉากกบัรัศมีของวงกลมวงนัน้ท่ีจดุสมัผสั         

2. ถ้าลากเส้นตรงจากจดุภายนอกมาสมัผสัวงกลม  จะได้      

2.1 จะลากได้สองเส้น          

2.2 เส้นสมัผสัสองเส้นนัน้ยาวเทา่กนั        



2.3 เส้นสมัผสัสองเส้นนัน้ รองรับมมุท่ีจดุศนูย์กลางโตเทา่กนั       

3. มมุท่ีเกิดระหวา่งเส้นสมัผสักบัปลายคอร์ดท่ีจดุสมัผสั  จะมีขนาดเทา่กบัมมุในสว่นของวงกลมท่ีอยู่
ตรงข้าม 

4. วงกลมสองวงสมัผสักนัภายในหรือภายนอกจดุสมัผสัและจดุศนูย์กลางของวงกลมทัง้สอง จะอยูใ่น
แนวเส้นตรงเดียวกนั 

 

ทฤษฎีเก่ียวกับคอร์ด  ส่วนโค้ง  และมุมภายในวงกลมของวงกลมสองวง   

1. ในวงกลมเดียวกนั  หรือวงกลมท่ีเทา่กนั  สว่นโค้งท่ีอยูต่รงข้ามกบัมมุท่ีมีขนาดเทา่กนั  จะเป็นมมุท่ี
จดุศนูย์กลาง   หรือมมุท่ีเส้นรอบวง  ก็จะตามยาวเทา่กนั      

2. ในวงกลมเดียวกนั  หรือวงกลมท่ีเทา่กนั  คอร์ดท่ียาวเทา่กนั  จะตดัสว่นโค้งได้ยาวเทา่กนั  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



พืน้ที่ผิว  ปริมาตร  และการประยุกต์ 
 

พิจารณาสตูรในการหาพืน้ท่ีผิวและปริมาตร  ของรูปทรงตา่ง ๆ ได้ดงันี  ้
 

รูปทรง สูตรในการหาพืน้ท่ีหรือปริมาตร 

1.  รูปสามเหล่ียมใดๆ 

 

1.  พ.ท. = 
2

1   x ความยาวฐาน x สงู 

             = hb 
2

1  ตารางหนว่ย 

2.  รูปสามเหล่ียมหน้าจัว่ 

 

2.  พ.ท. = 
224

4

1
bx

b









 ตารางหนว่ย 

3.  รูปสามเหล่ียมด้านเทา่ 

 

3.  พ.ท. = 














4

3  (ด้าน) 2  

             = 2

4

3
x













     ตารางหนว่ย 

4. รูปสามเหล่ียมเม่ือก าหนดความยาวสามด้าน 

 

4. พ.ท.  = ))()(( csbsass   ตารางหนว่ย 

     โดยท่ี 
2

cba
s


  หนว่ย 



รูปทรง สูตรในการหาพืน้ท่ีหรือปริมาตร 

5.  รูปส่ีเหล่ียมจตัรัุส 

 

5. พ.ท.  =  ด้าน x ด้าน 

             =  2)()( xxx   ตารางหนว่ย 

    หรือ พ.ท.  =  (ความยาวของเส้นทแยงมมุ) 2  
                                            2 

                    =   
2

2d  ตารางหนว่ย 

6.  รูปส่ีเหล่ียมผืนผ้า 

 

6.  พ.ท.  =  ความกว้าง  x  ความยาว 

              =  1W  ตารางหนว่ย 

7.  รูปส่ีเหล่ียมด้านขนาน 

 

7.  พ.ท.  =  ความยาวของฐาน  x  สว่นสงู 

              =  hb   ตารางหนว่ย 

8.  รูปส่ีเหล่ียมขนมเปียกปนู 

 

8.  พ.ท. = 
2

1 ผลคณูของความยาวของเส้นทแยงมมุทัง้สอง  

             = 1
2

1









W  ตารางหนว่ย 

9.  รูปส่ีเหล่ียมรูปวา่ว 

 

9.  พ.ท. =   x ผลคณูของความยาวของเส้นทแยงมมุทัง้สอง  

             = 1
2

1









W  ตารางหนว่ย 



รูปทรง สูตรในการหาพืน้ท่ีหรือปริมาตร 

10.  รูปส่ีเหล่ียมคางหมู 

 

10.  พ.ท. = 








2

1 (ผลบวกของด้านคูข่นาน) x สงู 

               = hba 







)(

2

1  ตารางหนว่ย 

11.  รูปส่ีเหล่ียมด้านไมเ่ทา่ 

 

11.  พ.ท. = 








2

1  ผลบวกของความยาวของเส้นก่ิง x ความยาว

เส้นทแยงมมุ 

               = 1)(
2

1









ba  ตารางหนว่ย 

12.  รูปห้าเหล่ียมด้านเทา่บรรจใุนวงกลม  

 

12.  พ.ท. = 224
4

5
xr 







  ตารางหนว่ย 

13.  รูปหกเหล่ียมด้านเทา่ 

 

13.  พ.ท. = 














2

3  (ด้าน) 2  

               = 2

2

3
x














ตารางหนว่ย 

14.  รูปวงกลม 

 

14.  ความยาวเส้นรอบวง dr  22  หนว่ย 

       พ.ท.  = 
4

2
2 d

r


  ตารางหนว่ย 



รูปทรง สูตรในการหาพืน้ท่ีหรือปริมาตร 

15.  รูปส่ีเหล่ียมทรงลกูบาศก์ 

 

15.  พ.ท.  ผิวทัง้หมด  = 6(ด้าน ) 2  

                                 = 26x  ตารางหนว่ย 

        ปริมาตร            = (ด้าน ) 3  

                                 = 3x  ลกูบาศก์หนว่ย 

16.  รูปทรงปริซมึ 

 

16.  พ.ท. ผิวทัง้หมด  =  พ.ท. ผิวข้าง  +  พ.ท. หวัและท้าย                                                              

                                =  พ.ท. ฐาน x สงู  ลกูบาศก์หนว่ย  

17.  รูป sector และ segment 

 

17.  พ.ท. sector  =  









360

2 
r  ตารางหนว่ย 

       พ.ท. segment = พ.ท. sector–พ.ท. ABC  ตารางหนว่ย 

       โดยท่ี     =  ขนาดของมมุยอด sector 

                  r   =  รัศมีวงกลม   

       sector  =  เซกเตอร์ ,  segment  = เซกเมนต์ 

 

18.  รูปทรงกระบอกตนั 

 

18.  พ.ท. ผิวทัง้หมด = พ.ท. ผิวข้าง  +  พ.ท. หวัตดัหวัท้าย      

                               = 222 rrh    ตารางหนว่ย      

      ปริมาตรทรงกระบอกตนั  = พ.ท. ฐาน x สงู 

                                            =  ))(( 2 hr   ลกูบาศก์หนว่ย 

                                            =   )(
4

2

h
rd








  ลกูบาศก์หนว่ย 

 



รูปทรง สูตรในการหาพืน้ท่ีหรือปริมาตร 

19.  รูปทรงกระบอกกลวง 

 

19.  ปริมาตรทรงกระบอกกลวง  

                             = พ.ท. ฐานวงแหวน x สงู      

                             = ))(( 22 hrR  ลกูบาศก์หนว่ย 

20.  รูปทรงวงแหวนกลม 

 

20.  พ.ท. ผิวทัง้หมด  =  dD..
4

1 2  

                                 =  2.4 Rr  ตารางหนว่ย 

       ปริมาตร  =  22 ..
4

1
dD   

                                    =   2)(2 rR    ลกูบาศก์หนว่ย 

21.  วงรี 

 

21.  พ.ท. วงรี  =  ba 
4

  ตารางหนว่ย 

       ความยาวเส้นรอบวงรูปวงรี  =  )(2
2

22 ba 


 
หนว่ย 

22.  รูปทรงกลมตนั 

 

22.  พ.ท. ผิวทัง้หมด  = 24 r  ตารางหนว่ย 

                                 = 2d  ตารางหนว่ย 

       ปริมาตรทรงกลมตนั  =  3

3

4
r   

                                      =   
6

3d   ลกูบาศก์หนว่ย 

 

 



รูปทรง สูตรในการหาพืน้ท่ีหรือปริมาตร 

23.  รูปทรงกรวย 

 

23. พ.ท.ผิวทัง้หมด  =  พ.ท.เอียง + พ.ท.ฐานรูปวงกลม                                    

                               =  )()( 2rr    ตารางหนว่ย 

      ปริมาตรของกรวย    =   
3

1 พ.ท.ฐาน x สงูตรง 

                                    =   ))((
3

1 2 hr






   ลกูบาศก์หนว่ย 

24.  รูปทรงกรวยตดัยอด 

 

24.  ปริมาตรกรวยยอดตดั   

               )(
3

1
2121 AAAAh     

               )(
3

1 2

2

2

1

2

2

2

1 rrrrh     

               )(
3

1
21

2

2

2

1 rrrrh     ลกูบาศก์หนว่ย 

       พ.ท.ผิวทัง้หมด = พ.ท.ฐาน + พ.ท.หน้าตดับน + พ.ท.ผิวข้าง 

25.  รูปทรงพีระมิด 

 

25.  พ.ท.ผิวทัง้หมด = พ.ท.ผิวเอียง + พ.ท.ฐาน 

       ปริมาตร = 
3

1  พ.ท.ฐาน x สงูตรง  ลกูบาศก์หนว่ย 

26.  รูปทรงพีระมิดยอดตดั 

 

26.  พ.ท.ผิวทัง้หมด = พ.ท.ฐาน + พ.ท.หน้าตดับน + พ.ท.ผิวข้าง 

       ปริมาตร  = )(
3

1
2121 AAAAh    ลกูบาศก์หนว่ย 
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º··Õè 1 µÃÃ¡ÈÒÊµÃ�àº×éÍ§µŒ¹  
ความรู้เบือ้งต้นเร่ืองตรรกศาสตร ์ 

1) ประพจน์ คอื ประโยคบอกเล่าหรอืประโยคปฎเิสธทีม่คี่า ความจรงิเป็นจรงิ(T) หรอื เป็นเทจ็ (F) อยา่งใดอยา่งหน่ึง

เท่านัน้ พวกสุภาษติ คาํอุทาน คาํสัง่ ขอรอ้ง ออ้นวอน โปรดเถอะนะ พวกน้ีไมเ่ป็นประพจน์  

2) ประโยคเปิด คอื ประโยคบอกเล่าหรอืประโยคปฏเิสธทีม่ตีวัแปร ยงัตดัสนิไมไ่ดว้่าเป็นจรงิหรอืเทจ็  

ตารางค่าความจริง  (ต้องจาํให้ได้ให้หมด)  

จดุสงัเกตอยูต่รงทีว่งกลมไว ้ 

p q p ∧ q   p ∨ q p → q p ↔ q 

 T T T T T T 

T F F T F F 

F T F T T F 

F F F F T T 
 

ประพจน์ท่ีสมมลูกนั  

1) ประพจน์ทีส่มมลูกนั คอื ประพจน์ทีม่คี่าความจรงิตรงกนัทุกกรณ ีสญัลกัษณ์ ≡ แทนสมมลู 

2) รปูแบบประพจน์ทีส่มมลูกนั  

     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 นิเสธของประพจน์  

1) นิเสธของประพจน์ คอื ประพจน์ทีม่คี่าความจรงิตรงขา้มกบัประพจน์ทีก่ําหนด  สญัลกัษณ์ (~) ใส่หน้าขอ้ความที่

ตอ้งการหานิเสธ แลว้ใชเ้รือ่ง ประพจน์ทีส่มมลูกนั เปลีย่นรปูจนไดค้าํตอบ 

 

 

ตวัเชื่อมประพจน์ ม ี4 แบบ คอื  

1) และ  สญัลกัษณ์    ∧  

2) หรอื  สญัลกัษณ์    ∨  

3) ถา้...แลว้ สญัลกัษณ์  →  

4) …กต่็อเมือ่… สญัลกัษณ์ ↔  

การสลบัท่ี 

p ∧ q  ≡ q ∧ p 

p ∨ q ≡ q ∨ p 

p ↔ q  ≡  q ↔ p 

 

การเปล่ียนกลุ่ม 

p ∧ (q ∧ r) ≡ (p ∧ q) ∧ r 

p ∨ (q ∨ r) ≡ (p ∨ q) ∨ r 

 

การกระจาย 

p ∧ (q ∨ r) ≡ (p ∧ q)  ∨  (p ∧ r) 

p ∨ (q ∧ r) ≡ (p ∨ q)  ∧  (p ∨ r) 
 

กฎเดอร ์ มอรแ์กน 

∼ (p ∧ q) ≡ ∼ p  ∨  ∼q 

∼ (p ∨ q) ≡ ∼ p  ∧ ∼q 

สงัเกตว่า กระจายนิเสธเขา้ไปแลว้

  

 

กฎเปล่ียนรปู 

p → q ≡ ∼ p  ∨  q  (สาํคญัมากตวัน้ีตอ้งจาํใหไ้ด)้ 

p → q ≡ ∼ q → ∼ p (สาํคญัมากตวัน้ีตอ้งจาํใหไ้ด)้ 

p ↔ q ≡ (p → q)  ∧ (q → p) 

            

 

 



 

สจันิรนัดร(์Tautology)  

1) สจันิรนัดร ์คอื ประพจน์ทีม่คี่าความจรงิเป็นจรงิทุกกรณี  

2) วธิตีรวจสอบม ี3 วธิ ี สรา้งตารางค่าความจรงิ/ ใชเ้รือ่งสมมลู / สมมตใิหเ้ป็นเทจ็ 

3) ส่วนใหญ่ขอ้ความทีเ่ชื่อมดว้ยเครือ่งหมาย ถา้...แลว้(→) จะตรวจสอบโดยสมมตุใิหเ้ป็น เทจ็ แลว้ลองใส่ค่าความจรงิ

ใหป้ระพจน์แต่ละตวัถา้ค่าความจรงิสอดคลอ้งกนัหมด แปลว่า ไมเ่ป็นสจันิรนัดร ์ ถา้ไมส่อดคลอ้งแปลว่า  

เป็นสจันิรนัดร ์  

ข้อความท่ีสมเหตสุมผล  

1) วธิตีรวจสอบว่าขอ้ความทีใ่หม้า สมเหตุสมผลหรอืไม ่ 

• ใหเ้อาเหตุและผลมาเชื่อมกนัดว้ยเครือ่งหมาย ถา้...แลว้ (→) 

• สมมตใิหเ้ป็นเทจ็  จะได ้เหตุเป็นจรงิ และ ผลเป็นเทจ็ 

• ถา้สอดคลอ้งกนัหมด แปลว่า ไมส่มเหตุสมผล  ถา้ไมส่อดคลอ้งแปลว่า สมเหตุสมผล 

ตวับ่งปริมาณ  

1) ∃x [P(x)]  หมายถงึ สาํหรบั x บางตวั 

2) ∀x [P(x)] หมายถงึ สาํหรบั x ทุกตวั 

3) ค่าความจรงิของประโยคทีม่ตีวับ่งปรมิาณ ใหพ้จิารณา ตวับ่งปรมิาณ ประโยคเปิด และ เอกภพสมัพทัธ์ 

4) ตวับ่งปรมิาณแบบ 2 ตวั  
• ∀x∀y [P(x, y)]  (x ทุกตวั  y ทุกตวั) 

• ∀x∃y [P(x, y)]  (x ทุกตวั  y อยา่งน้อย 1 ตวั) 

• ∃x∀y [P(x, y)]  (x บางตวั  y ทุกตวั) 

• ∃x∃y [P(x, y)]   (x บางตวั  y อยา่งน้อย 1 ตวั) 

นิเสธของประพจน์ท่ีมีตวับ่งปริมาณ  

1) สงัเกตว่า กระจายนิเสธแลว้ ตวับ่งปรมิาณจะเปลีย่น 

• ∼ ∃x [P (x)] ≡ ∀x [∼P (x)] 
• ∼ ∀x [P (x)] ≡ ∃x [∼P (x)] 
• ∼ ∃x∃y [P(x,y)] ≡ ∀x∀y [∼P(x, y)] 
• ∼ ∃x∀y [P(x,y)] ≡ ∀x∃y [∼P(x, y)] 
• ∼ ∀x∃y [P(x,y)] ≡ ∃x∀y [∼P(x, y)] 
• ∼ ∀x∀y [P(x,y)] ≡ ∃x∃y [∼P(x, y)] 
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โครงสร้างของระบบจาํนวนจริง จาํนวนตรรกยะ และจาํนวนอตรรกยะ 

                                                                                  

 

 

 

 

 

เปรยีบเทยีบจาํนวนตรรกยะและจาํนวนอตรรกยะ ไดต้ามตารางดา้นล่าง  

 
การเปล่ียนเศษส่วนเป็นทศนิยม และการเปล่ียนทศนิยมเป็นเศษส่วน 

1) การเปลีย่นเศษส่วนเป็นทศนิยมใชว้ธิกีารตัง้หาร จะหารสัน้ หรอื หารยาวกไ็ดต้ามใจเลย 

2) การเปลีย่นทศนิยมเป็นเศษส่วน 

   - ถา้เป็นทศนิยมธรรมดา กส็ามารถทาํไดเ้ลย เช่น 0.2 = 
2

10
   

   - ถา้เป็นทศนิยมซํ้า เช่น 0. 4̇ = 4
9
  ,  0.23̇ = 23−2

90
= 21

90
 , 0. 3̇1̇ = 31

99
 เป็นตน้ 

เอกลกัษณ์ และ อินเวอรส์  

1) เอกลกัษณ์การบวก คอื 0  เพราะว่า 0 บวกกบัจาํนวนใดกไ็ดจ้าํนวนนัน้ 

2) เอกลกัษณ์การคณู คอื 1 เพราะว่า 1 คณูกบัจาํนวนใดกไ็ดจ้าํนวนนัน้  

3) อนิเวอรส์การบวกของ a  คอื –a เพราะว่าเป็นจาํนวนทีบ่วกกบั a แลว้ไดเ้อกลกัษณ์การบวก   

เช่น อนิเวริส์การบวกของ 10 คอื -10 (งา่ยๆ เลยใส่เครือ่งหมายลบ เขา้ไปขา้งหน้า) 

4)  อนิเวอรส์การคณูของ a คอื 
1
a
  เพราะว่า เป็นจาํนวนทีค่ณูกบั a แลว้ไดเ้อกลกัษณ์การคณู  

 

โอเปอเรชนั 

1) เป็นการกําหนดเงือ่นไขการกระทาํของจาํนวน  

เช่น กําหนด a⊕b = a + b – 2   จงหา 2⊕5 จะได ้2⊕5 = 2 + 5 – 2 = 5  

 

จาํนวนตรรกยะ คอื จาํนวนทีส่ามารถเขยีนใหอ้ยู่ในรปู

เศษสว่น  
a
b

  ได ้เมื่อ a, b เป็นจาํนวนเตม็และ b ≠ 0   

จาํนวนอตรรกยะ คอื จาํนวนจรงิทีไ่ม่สามารถเขยีนใหอ้ยู่ใน

รปูเศษสว่นของจาํนวนเตม็ได ้

 



 

การแก้สมการ  

1) แกส้มการดว้ยวธิกีารแยกตวัประกอบของพหุนาม (มกัจะใชก้ารแยกตวัประกอบแบบ 2 วงเลบ็) 

- การดงึตวัรว่ม                                    - การแยกตวัประกอบสองวงเลบ็ 

- กําลงัสองสมบรูณ์                                - ผลต่างกําลงัสอง 

- ผลบวก หรอื ผลต่างกําลงัสาม                - วธิเีพิม่เขา้-ลบออก 

- จบัคู่ ดงึตวัรว่ม                                  - การหารสงัเคราะห์ 

2) หรอืใชส้ตูรสาํหรบัแกส้มการกําลงัสอง ทีอ่ยูใ่นรปู 𝑎𝑎𝑎𝑎2 + 𝑏𝑏𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 = 0 ดงัน้ี 

 
  

 

 

 

ช่วง (Interval)  

กําหนดให ้a,b เป็นจาํนวนจรงิ และ a < b 

1) ช่วง แบ่งเป็น 4 แบบ ช่วงปิด ช่วงเปิด ช่วงครึง่เปิด และ ช่วงอนนัต์ 

2) ช่วงปิด สญัลกัษณ์ [a,b]  ถา้วาดกราฟจะเป็นวงกลมทบึ  

3) ช่วงเปิด สญัลกัษณ์ (a,b)  ถา้วาดกราฟจะเป็นวงกลมโปรง่ 

4) ช่วงครึง่เปิด ม ี2 แบบ สญัลกัษณ์ คอื [a, b)  หรอื   [a, b)  ถา้วาดกราฟตรงทีเ่ป็นวงเลบ็ [, ] จะเป็นวงกลมทบึ 

และถา้เป็น (,) จะเป็นวงกลมโปรง่ 

5) ช่วงอนนัต ์ม ี2 แบบ สญัลกัษณ์ คอื (a, ∞) หรอื (-∞, a)   

6) การเขยีนช่วงอนนัต ์ดา้นทีเ่ป็นตวัอนิฟินีตีเ้ป็นช่วงเปิดเสมอ  

การแก้อสมการ 

1) ขัน้ตอนการแกอ้สมการ ม ี3 ส่วนคอื แยกตวัประกอบ ตเีสน้จาํนวน และ เลอืกช่วงของคาํตอบ 

2) ถา้ยา้ยจาํนวนทีต่ดิลบ ไปคณูหรอืหาร เครือ่งหมาย >, <, ≥ และ ≤ ของอสมการจะตอ้งเปลีย่นเป็นเครือ่งหมาย

ตรงกนัขา้ม เช่น -2x < 6 เอา -2 หารตลอด จะได ้x  > - 3 

ค่าสมับรูณ์ (Absolute value)  

1) ค่าสมับรูณ์ของจาํนวนจรงิ a ใดๆ หมายถงึ ระยะห่างระหว่าง 0 (ศูนย)์ กบัจดุ a บนเสน้จาํนวน  

2) ค่าสมับรูณ์เป็นบวกเสมอ เพราะเป็นระยะห่าง 

3) สมบตัขิองค่าสมับรูณ์  

•           เสมอ 

• xx −=  

• xyyx −=−  

• 222 xxx ==  

𝑎𝑎 =
−𝑏𝑏 ± √𝑏𝑏2 − 4𝑎𝑎𝑐𝑐

2𝑎𝑎  
 

0≥x



• yxxy =  

• 
y
x

y
x
=  

• yxyx +≤+  

• yxyx −≥−  

4) การแกส้มการค่าสมับรูณ์ ม ี3 วธิ ีดงัน้ี  

4.1 แปลตามนิยาม                4.2  ยกกําลงัสอง             4.3  แปลค่าทลีะค่าสมับรูณ์  

5) การแกอ้สมการค่าสมับรูณ์ 

   ทฤษฎบีท เมือ่ a เป็นจาํนวนจรงิบวก จะได ้

- ถา้ |x| < a   หมายถงึ –a < x < a                    - ถา้ |x| ≤ a   หมายถงึ –a ≤ x ≤ a  

     - ถา้ |x| > a   หมายถงึ x < -a หรอื x > a            - ถา้ |x| ≥ a   หมายถงึ x ≤ -a หรอื x ≥ a  
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การหารลงตวั 

1) สญัลกัษณ์ b | a  หมายถงึ b หาร a ลงตวั,  b เป็นตวัหาร  a เป็นตวัตัง้  

2) b หาร a ลงตวั กต่็อเมือ่มจีาํนวนเตม็ c ทีท่าํให ้a = bc   

3) ถา้ a|b และ b|c แลว้จะได ้a|c  
4) ถา้ a, b, c ∈ I  โดยที ่a|b และ a|c แลว้จะได ้ a|(bx+cy) เมื่อ x, y ∈ I เรยีก bx+cy ว่า “ผลรวมเชงิเสน้” ของ b และ c  

5) ทฤษฎบีทหลกัมลูทางเลขคณติ : จาํนวนเตม็ทีม่ากกว่า 1 สามารถเขยีนไดใ้นรปูผลคณูของจาํนวนเฉพาะไดเ้พยีง

ชุดเดยีวเท่านัน้  เช่น 50 = 2 x 5 x 5  

ขัน้ตอนวิธีการหาร 

1) ตวัตัง้ = ตวัหาร x ผลหาร + เศษ โดยทีเ่ศษเหลอืเป็นจาํนวนที่“ไม่เป็นลบ”และมคี่าน้อยกว่าค่าสมับรูณ์ของตวัหาร  

ตวัหารร่วมมาก 

1) ตวัหารรว่ม: ให ้a และ b เป็นจาํนวนเตม็ เรยีกจาํนวนเตม็ c ทีส่ามารถหารทัง้ a และ b ลงตวัว่าเป็น ตวัหารรว่ม  

ของ a และ b  เช่น 4 เป็นตวัหารรว่มของ 16 กบั 8  

2) ตวัหารรว่มมาก : ให ้a และ b เป็นจาํนวนเตม็ทีไ่มเ่ป็นศูนยพ์รอ้มกนัจาํนวนเตม็บวก d ทีม่คี่ามากทีสุ่ดซึง่ d|a และ 

d|b เรยีก d เป็น ตวัหารรว่มมาก ของ a และ b  

3) ห.ร.ม.= (a,b) ห.ร.ม. ใชส้ญัลกัษณ์เป็น วงเลบ็เลก็  ,  ค.ร.น. = [a,b] ค.ร.น. ใชส้ญัลกัษณ์เป็นวงเลบ็ใหญ่ 

4) ถา้เลขไมเ่ยอะใหห้า ห.ร.ม. โดยการตัง้หารสัน้  ถา้เลขเยอะหาโดยวธิขีองยคุลดิ 

5) ห.ร.ม. x ค.ร.น. = ผลคณูของเลข 2 จาํนวนนัน้ 

จาํนวนเฉพาะ 

1) จาํนวนเฉพาะ คอื จาํนวนทีม่ตีวัประกอบ 2 ตวั คอื 1 และตวัมนัเอง  

2) จาํนวนเฉพาะบวกเริม่ที ่2 

3) จาํนวนเฉพาะมทีัง้จาํนวนบวกและลบ  

จาํนวนเฉพาะสมัพทัธ์ 

1) จาํนวนเตม็บวก 2 จาํนวนเป็นจาํนวนเฉพาะสมัพทัธก์นั เมือ่ ห.ร.ม. ของเลขทัง้สองเป็น 1  

2) จาํนวนเตม็บวก 2 จาํนวนทีเ่ป็นจาํนวนเฉพาะสมัพทัธก์นั ไมจ่าํเป็นตอ้งเป็นจาํนวนคี ่  

เช่น 8 กบั 15 เป็นจาํนวนเฉพาะสมัพทัธก์นั เพราะ ห.ร.ม. ของเลขทัง้สองเป็น 1  
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เมตริกซ์ 

1) ตวัอยา่งเมตรกิซ ์

 

 

 

 

  

 

 

2) เมตรกิซเ์ท่ากนั เมือ่มติเิท่ากนั และ สมาชกิตําแหน่งเดยีวกนัเท่ากนั  

3) ทรานสโพสของเมตรกิซ ์A คอื เมตรกิซท์ีเ่กดิจากการสลบัแถวทุกแถว ไปเป็นหลกั  สญัลกัษณ์ A
t
 

4) เมตรกิซศ์ูนย ์คอื เมตรกิซท์ีม่สีมาชกิทุกตวัเป็น 0 หมด เขยีนแทนดว้ย 0 

5) เมตรกิซจ์ตุัรสั คอื เมตรกิซท์ีม่จีาํนวนแถวและจาํนวนหลกัเท่ากนั เช่น มติ ิ2x2, มติ ิ3x3  

6) เมตรกิซเ์ฉียง คอื เมตรกิซท์ีม่สีมาชกิในแนวเสน้ทะแยงมมุหลกัเป็นจาํนวนจรงิอะไรกไ็ด ้แต่สมาชกิตวัอื่นๆ เป็น 0  

   เช่น 

 

 

7) เมตรกิซส์มมาตร คอื เมตรกิซจ์ตุัรสัที่ jiij aa =   หรอื tAA =  แต่ถา้  tAA −=   เรยีกว่า เมตรกิซเ์สมอืนสมมาตร 

8) เมตรกิซส์เกลาร ์คอื เมตรกิซจ์ตุัรสัทีม่สีมาชกิในแนวเสน้ทะแยงมมุหลกัมคี่าเท่ากนัทุกตวั สมาชกิตวัอื่นๆ เป็น 0  

การบวก และการลบของเมตริกซ์ 

1) เมตรกิซจ์ะบวก หรอื ลบกนัได ้จะตอ้งมมีติเิท่ากนั  

2) ทาํโดยการนําสมาชกิตําแหน่งเดยีวกนัมาบวก หรอื ลบกนั 

การคณูของเมตริกซ ์มี 2 แบบ 

1) คณูดว้ยจาํนวนจรงิ คอื ใหค้ณูจาํนวนจรงิเขา้ไปทีส่มาชกิทุกตวัของเมตรกิซ์ 

2) เมตรกิซ ์x เมตรกิซ ์  

3) เมตรกิซ ์A x เมตรกิซ ์B ไมจ่าํเป็นตอ้งเท่ากบั เมตรกิซ ์B x เมตรกิซ ์A (AB ≠ BA)  

4) อนิเวอรส์ของการคณูของเมตรกิซ ์A     

          








−

−
−

=−

ac
bd

bcad
A 11  

5) ถา้ ad – bc = 0 จะหา A-1 ไม่ได ้เรยีกเมตรกิซน้ี์ว่า ซิงกลูารเ์มตริกซ ์(Singular matrix) หรอื เมตริกซเ์อกฐาน  

    ถา้ ad – bc ≠ 0 จะหา A-1 ได ้เรยีกเมตรกิซน้ี์ว่า นอนซิงกลูารเ์มตริกซ ์(Non-singular matrix) หรอื เมตริกซซ่ึ์งมิใช่เอกฐาน  
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ดีเทอรมิ์นันต์ (det) 

1) วธิหีาดเีทอรม์นินัต์ของเมตรกิซ ์2x2 A  

    จาก 







=

2221

1211

aa
aa

A     จะได ้det A = a11a22 – a21a12     

    ดงูา่ยๆ มาจาก det A =  �
a11 a12
a21 a22

�          คณูขึน้ตดิลบ คณูลงเป็นบวก    
 

2) วธิกีารหาดเีทอรม์นินัต ์ของเมตรกิซ ์3x3 ขึน้ไปใหใ้ชว้ธิดีงัน้ี  
ขัน้ท่ี 1 หาไมเนอร ์(Minor)  

ขัน้ท่ี 2 หาโคแฟกเตอร ์(Cofactor)  

ขัน้ท่ี 3 หาดเีทอรม์นินัต ์ 

3) วธิลีดัหา det ของเมตรกิซ ์3x3  

 
 ตวัอย่าง 
                                                         คณูขึน้ตดิลบ คณูลงเป็นบวก   แลว้เอาค่าทีไ่ดท้ ัง้หมดมาบวกลบกนั  

                                                                           ปล. เป็นวธิเีฉพาะของเมตรกิซ์  3x3 ถา้เป็นเมตรกิซ์ 4x4 ใชว้ธินีี้ไม่ได้ค่ะ  

 

 

4) ถา้ A เป็นเมตรกิซเ์อกฐาน (Singular Matrix) แลว้ det A = 0  

5) ถา้ A เป็นเมตรกิซซ์ึง่ไมเ่อกฐาน (Non-singular Matrix) แลว้ det A ≠ 0  

อินเวอรส์การคณูของเมตริกซมิ์ติมากกว่า 2x2 

ขัน้ท่ี 1 หาไมเนอรข์อง A  

ขัน้ท่ี 2 หาโคเฟกเตอรข์อง A  

ขัน้ท่ี 3 หาเมตรกิซผ์กูพนั (Ad-joint Matrix = adj A)  

         นิยาม เมตรกิซผ์กูพนัของ A = adj A = C
t
(A)  

ขัน้ท่ี 4 หา det A  

ขัน้ท่ี 5 หาอนิเวอรส์ของ A จากสตูร adjA
A

A
det

11 =−  

 
 
 
 

 
 

_ 
 
 
+ 
 















 −
=

984
752
615

A
5  -1 

2   5 

4   8  

_     _     _ 
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คู่อนัดบั 

นิยาม   คู่อนัดบั (a , b) = (c , d) กต่็อเมือ่ a = c และ b = d 

ผลคณูคารที์เชียน     

นิยาม  ผลคณูคารท์เีชยีนของเซต A และเซต B คอื เซตของคู่อนัดบั (a , b) ทัง้หมด โดยที ่a ∈ A และ b ∈ B 

สญัลกัษณ์ A×B    เช่น A = {1,2} , B = {3,4,5}  จะได ้AxB = {(1,3),(1,4),(1,5),(2,3),(2,4),(2,5)} 

สมบตัทิีส่าํคญัของผลคณูคารท์เีชยีน 

1) ถา้ A มสีมาชกิ m ตวั และ B มสีมาชกิ n ตวั ∴ A×B มสีมาชกิ mn ตวั 

2) A × B = φ กต่็อเมือ่ A = φ หรอื B = φ  

3) A × (B ∪ C) = (A × B) ∪ (A × C) 

4) A × (B ∩ C) = (A × B) ∩ (A × C) 

5) A × (B – C)   = (A × B) –  (A × C) 

6) A × B ≠  B × A 

ความสมัพนัธ์ 

นิยาม   r  เป็นความสมัพนัธจ์าก A ไป B กต่็อเมือ่ r ⊂ A × B ถา้ A × B มสีมาชกิ  n ตวั   

เราสามารถสรา้งความสมัพนัธจ์าก A ไป B ได ้2n  วธิ ี 

การหาโดเมน และ การหาเรนจ์ 

จากความสมัพนัธ ์r  

- เรยีก เซตของสมาชกิตวัหน้าของคู่อนัดบัใน r  ว่า โดเมน      

- เรยีก เซตของสมาชกิตวัหลงัของคู่อนัดบัใน r  ว่า เรนจ ์

 

 

 

 

 

 

 

ฟังกช์นั 

นิยาม  𝑓𝑓 จะเป็นฟังกช์นั ก็ต่อเม่ือ 𝑓𝑓 เป็นความสมัพนัธ์ ซ่ึงมีเง่ือนไขวา่  ถา้ (𝑎𝑎 , 𝑦𝑦1) ∈ 𝑓𝑓 และ  (𝑎𝑎 , 𝑦𝑦2) ∈ 𝑓𝑓  แลว้  𝑦𝑦1  =  𝑦𝑦2  

สรปุงา่ยๆ ว่า ถ้าสมาชิกตวัหน้าของคู่อนัดบัใดๆ เหมือนกนัแล้ว สมาชิกตวัหลงัต้อง เหมือนกนัด้วย 

วธิตีรวจสอบว่าเป็นฟงักช์นัโดยใชก้ราฟ คอื ถา้ลากเสน้ตรงขนานแกน y แลว้ตดักราฟ 1 จดุ แปลว่าเป็นฟงักช์นั 
 

การหาโดเมน  มหีลกัการคดิ ดงัน้ี 

- จดัรปูสมการ ใหอ้ยู่ในรปู y ในเทอม x  

- พจิารณาเทอมของ x ว่า ค่า x มขีอ้ยกเวน้ใดหรอืไม่โดยดจูาก 

1.  ถา้เป็นรปูเศษสว่น ∴สว่นตอ้ง ≠ 0 

2.  ถา้ตดิเครื่องหมายรากเลขคู่  

    ∴ภายในเครื่องหมายรากตอ้ง ≥ 0 

การหาเรนจ ์มหีลกัการคดิ ดงัน้ี 

- จดัรปูสมการ ใหอ้ยู่ในรปู x ในเทอม y 

- พจิารณาเทอมของ y ว่า ค่า y มขีอ้ยกเวน้ใดหรอืไม่โดยดจูาก 

1.  ถา้เป็นรปูเศษสว่น ∴สว่นตอ้ง ≠ 0 

2.  ถา้ตดิเครื่องหมายรากเลขคู่  

    ∴ภายในเครื่องหมายรากตอ้ง ≥ 0 

 



การแทนค่าฟังกช์นั 

1) ถา้โจทยก์ําหนด f(x) มาให ้แลว้ตอ้งการหา f ของตวัเลข หรอื กลุ่ม ใหแ้ทนค่าที ่x ไดเ้ลย 
   เช่น กาํหนด f(x) = 2x + 3  ถา้ตอ้งการหา f(2)   จะได ้f(2) = 2(2) + 3 = 7  

                            ถา้ตอ้งการหา f(x+3) จะได ้f(x+3) = 2(x+4) + 3  = 2x + 8 + 3 = 2x + 11  

2) ถา้โจทยก์ําหนด f ของกลุ่ม แลว้ตอ้งการหา f(x)   
   เช่น กาํหนด f(x + 3) = 4x + 5  ตอ้งการหา f(x)    วธิทีาํ    ให ้x + 3 = a  จะได ้x = a – 3  แลว้นําค่า x ทีไ่ดไ้ปแทน 

   จาก  f(x + 3) = 4x + 5  

   จะได ้ f(a)    = 4(a – 3) + 5    

           f(a)    = 4a – 12 + 5 = 4a – 7  

   ดงันัน้ f(x) = 4x – 7  

3) ถา้โจทยก์ําหนด f ของกลุ่ม แลว้ตอ้งการหา f ของตวัเลข 
   เช่น กาํหนด f(x + 3) = 4x + 5   ตอ้งการหา f(5)  

    ให ้x + 3 = 5  จะได ้x = 5 – 3 = 2  เอา 2 ไปแทนค่า  

    จาก f(x + 3) = 4x + 5    

    จะได ้f(5)    = 4(2) + 5 = 13  

4) ถา้โจทยก์ําหนด f ของกลุ่ม แลว้ตอ้งการหา f ของกลุ่ม 
   เช่น กาํหนด f(x + 3) = 4x + 5   ตอ้งการหา f(x + 5)  (ใหเ้ปลีย่นเป็นตวัแปรอื่นก่อน) 

    ให ้x + 3 = a + 5  จะได ้x = a + 5 – 3  = a + 2  เอา a + 2 ไปแทนค่า  

    จาก f(x + 3) = 4x + 5    

    จะได ้f(a + 5) = 4(a + 2) + 5 = 4a + 8 + 5 = 4a + 13 

            f(x + 5) = 4x + 13 

ฟงักช์นัจาก A ไป B 

1) สญัลกัษณ์ f:A →B  

2) ฟงักช์นัจาก A ไป B : โดเมน f จะตอ้งเท่ากบั เซต A และ เรนจ ์f เป็นสบัเซตของเซต B  

2) ม ี4 แบบ ดงัน้ี  

 
  แบบธรรมดา         แบบทัว่ถงึ              แบบ 1:1        แบบ 1:1 และทัว่ถงึ  

 



ฟังกช์นัท่ีควรรู้จกั 

     ฟงักช์นัเชงิเสน้   รปูสมการทัว่ไป คอื  𝐴𝐴𝑎𝑎 + 𝐵𝐵𝑦𝑦 + 𝐶𝐶 = 0  หรอื 𝑦𝑦 = 𝑚𝑚𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 

     ฟงักช์นัค่าสมับรูณ์   รปูสมการทัว่ไป คอื   𝑦𝑦 = 𝑎𝑎|𝑎𝑎 −  𝑏𝑏| +  𝑐𝑐 

     ฟงักช์นัขัน้บนัได   เป็นฟงักช์นัทีเ่ป็นฟงักช์นัคงทีเ่ป็นช่วงๆ กราฟของฟงักช์นั  

มรีปูคลา้ยขัน้บนัได เช่น อตัราค่าไฟฟ้า 

ฟงักช์นักําลงัสอง   รปูสมการทัว่ไป  𝑦𝑦 = 𝑎𝑎𝑎𝑎2 + 𝑏𝑏𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 
    ฟงักช์นัพหุนาม  รปูสมการทัว่ไป 𝑦𝑦 = 𝑎𝑎1𝑎𝑎𝑛𝑛 + 𝑎𝑎2𝑎𝑎𝑛𝑛−1 + 𝑎𝑎3𝑎𝑎𝑛𝑛−2 + ⋯ 

                         เช่น 𝑦𝑦 = 2𝑎𝑎3 − 5𝑎𝑎 + 2 
    ฟงักช์นัทีเ่ป็นคาบ  เป็นฟงักช์นัทีไ่มใ่ช่ฟงักช์นัคงตวั เช่น ฟงักช์นัตรโีกณมติ ิ 

ฟังกช์นัคอมโพสิท(Composite Function)  

ใชค้วามรูเ้รือ่งการแทนค่าฟงักช์นั 

fog(x) หมายถงึ f(g(x))    
ตวัอย่าง ให ้f(x) = 2x+5 และ g(x) = 3x – 7   จงหา gof(x)  

วธิทีาํ             gof(x) = g(f(x))  

                            = g(2x + 5)  

      เพราะว่า     g(x) = 3x – 7  

      จะได ้ g(2x + 5) = 3(2x + 5) – 7   

                            = 6x + 15 – 7  

                            = 6x + 8 

     ดงันัน้      gof(x)  = 6x + 8    

ฟังกช์นัอินเวอรส์ (Inverse Function)  

ใชค้วามรูเ้รือ่งการแทนค่าฟงักช์นั 

1) เรยีก 𝑓𝑓 1−   ว่า อนิเวอรส์ของฟงักช์นั f  ซึง่อนิเวอรส์ของฟงักช์นัไมจ่าํเป็นตอ้งเป็นฟงักช์นั 

2) ถา้  𝑓𝑓 1−  เป็นฟงักช์นัดว้ย เรยีก 𝑓𝑓 1−  ว่า ฟงักช์นัอนิเวอรส์  

3)  𝐷𝐷 f =  𝑅𝑅 1−f
 และ 𝑅𝑅 f = 𝐷𝐷 1−f

 

4) ถา้ 𝑓𝑓   เป็นฟงักช์นัแบบ 1 - 1 แลว้ 𝑓𝑓 1−  จะเป็นฟงักช์นัดว้ย 

5) ตวัอยา่ง กําหนด f(x) = 4x – 9 จงหา 𝑓𝑓 1−  (3) 

    f(x) = y = 4x – 9  

    ทาํเป็นอนิเวอรส์โดยการสลบัที ่x กบั y  จะได ้ x = 4y – 9   แลว้จดัรปูใหม่ ใหอ้ยู่ในรปู y = เทอม x  

    จะได ้ y =  
𝑎𝑎+9

4
     ซึง่ y ตวัน้ีกค็อื 𝑓𝑓−1(𝑎𝑎) 

   ดงันัน้ 𝑓𝑓−1(𝑎𝑎) = 
𝑎𝑎+9

4
 

           𝑓𝑓−1(3) = 
3+9

4
 = 3    ตอบ 

 

 

 



พีชคณิตของฟังกช์นั (Algebra of Function) 

คอื การเอาฟงักช์นัมาบวกลบคณูหารกนั  

1.  𝑓𝑓 +  𝑔𝑔 =  {(𝑎𝑎,𝑦𝑦)  𝑦𝑦 =  𝑓𝑓(𝑎𝑎)  +  𝑔𝑔(𝑎𝑎) และ 𝑎𝑎 ∈ 𝐷𝐷 f ∩𝐷𝐷 g } 

2.  𝑓𝑓 −  𝑔𝑔 =  {(𝑎𝑎,𝑦𝑦)  𝑦𝑦 =  𝑓𝑓(𝑎𝑎)  −  𝑔𝑔(𝑎𝑎) และ 𝑎𝑎 ∈ 𝐷𝐷 f  ∩𝐷𝐷 g } 

3.  𝑓𝑓 ·  𝑔𝑔 =  {(𝑎𝑎,𝑦𝑦)  𝑦𝑦 =  𝑓𝑓(𝑎𝑎)  ·  𝑔𝑔(𝑎𝑎) และ 𝑎𝑎 ∈ 𝐷𝐷 f  ∩𝐷𝐷 g } 

4.  
g
f    = {(𝑎𝑎,𝑦𝑦)  𝑦𝑦 = 

)(
)(

xg
xf และ 𝑎𝑎 ∈ 𝐷𝐷 f  ∩𝐷𝐷 g  และ 𝑔𝑔(𝑎𝑎) ≠ 0 } 

เมือ่นําฟงักช์นัมากบวก ลบ และคณู กนั ใหเ้อาโดเมนของแต่ละฟงักช์นัมาอนิเตอรเ์ซคกนั  

ยกเวน้การหาร นอกจากอนิเตอรเ์ซคแลว้ ตอ้งระวงัไมใ่หต้วัหารเป็นศูนยด์ว้ย  ส่วนใหญ่โจทยจ์ะถามโดเมน  
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เรขาคณิตวิเคราะห ์ 

1) กําหนดจดุ 𝐴𝐴(𝑎𝑎1,𝑦𝑦1) , 𝐵𝐵(𝑎𝑎2,𝑦𝑦2) และ 𝐶𝐶(𝑎𝑎3,𝑦𝑦3)    

   - ระยะระหว่างจดุสองจดุ AB       คอื    �(𝑎𝑎1 − 𝑎𝑎2)2 + (𝑦𝑦1 − 𝑦𝑦2)2 

 

   - จดุกึง่กลางระหว่างจดุสองจดุ      คอื 

 

   - จดุแบ่งภายในอตัราส่วน m:n     คอื  

 

   - จดุตดัของเสน้มธัยฐาน      คอื   

 

   - พืน้ทีร่ปู n เหลีย่ม                คอื 

 

   - ความชนัของเสน้ตรง               คอื  
 

2) สมการเสน้ตรง  

• รปูทัว่ไปของสมการเสน้ตรง คอื   𝐴𝐴𝑎𝑎 + 𝐵𝐵𝑦𝑦 + 𝐶𝐶 = 0   จะได ้ 𝑚𝑚 = − A
B
 

• จดัรปูสมการเป็น  𝑦𝑦 = 𝑚𝑚𝑎𝑎 + 𝑐𝑐  จะได ้ความชนั = 𝑚𝑚  และจดุตดัแกน 𝑦𝑦 ที ่(0, 𝑐𝑐)  

• สตูรสรา้งสมการเสน้ตรง     𝑦𝑦 − 𝑦𝑦1 = 𝑚𝑚(𝑎𝑎 − 𝑎𝑎1) 

• สตูรสรา้งสมการเมือ่รูจ้ดุตดัแกน 𝑎𝑎 และ 𝑦𝑦 คอื    
𝑎𝑎
𝑎𝑎

+ 𝑦𝑦
𝑏𝑏

 = 1 

3) เสน้ตรงทีต่ ัง้ฉากกนั ความชนัจะคณูกนัไดเ้ท่ากบั -1 (𝑚𝑚1 × 𝑚𝑚2 =  −1)  

4) เสน้ตรงทีข่นานกนัจะมคีวามชนัเท่ากนั  (𝑚𝑚1 = 𝑚𝑚2)  
5) ให ้𝑃𝑃(𝑎𝑎1,𝑦𝑦1) เป็นจดุใดๆ ทีอ่ยูน่อกเสน้ตรง 𝐿𝐿 และ 𝐿𝐿 มสีมการเป็น Ax + By + C = 0    

    สตูร ระยะระหว่างจดุกบัเสน้ตรง  คอื 

6) ให ้𝐿𝐿1   มสีมการเป็น  Ax + By + C1 = 0 

        𝐿𝐿2  มสีมการเป็น Ax + By + C2 = 0    

   ซึง่ 𝐿𝐿1 และ 𝐿𝐿2เป็นเสน้ตรงทีข่นานกนั  

 

    สตูร ระยะระหว่างเสน้ขนาน   คอื 
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ภาคตดักรวย 

1) การเล่ือนแกน 

    x = x′ + h    หรอื  x′ = x – h  

    y = y′ + k    หรอื  y′ = y – k  

2) วงกลม 

     จะสรา้งสมการวงกลมตอ้งรูจ้ดุศูนยก์ลาง และ รศัม ี

สมการวงกลม 

- จดุศูนยก์ลางอยูท่ีจ่ดุ (0 , 0)  𝑎𝑎2 +  𝑦𝑦2  =  𝑟𝑟2  

- จดุศูนยก์ลางอยูท่ีจ่ดุ (h , k)   (𝑎𝑎 − ℎ)2 +  (𝑦𝑦 − 𝑘𝑘)2  =  𝑟𝑟2 

- รปูสมการทัว่ไปของวงกลม   𝑎𝑎2 +  𝑦𝑦2 + 𝐴𝐴𝑎𝑎 + 𝐵𝐵𝑦𝑦 + 𝐶𝐶 = 0 

3) พาราโบลา 

- เสน้ตรงคงที ่เรยีกว่า เส้นไดเรกตริกซ ์(Directrix)  

- จุดคงที ่ เรยีกว่า จดุโฟกสั (Focus)  

- เสน้ตรงทีผ่่านจุดโฟกสัและตัง้ฉากกบัเสน้ไดเรกตรกิซ ์ 

เรยีกว่า แกนของพาราโบลา  

- จุดทีก่ราฟของพาราโบลาตดักบัแกนของพาราโบลา เรยีกว่า จดุยอด(vertex)  

- ความกวา้งของพาราโบลาทีจุ่ดโฟกสั เรยีก ลาตสั เรกตมั = |4c|  
พาราโบลามี 4 แบบ 1) หงาย 2) ควํ่า 3) ตะแคงขวา 4) ตะแคงซา้ย 

สมการพาราโบลาหงาย-ควํา่  

- ถา้จดุยอด คอื (0 , 0) สมการ คอื 𝑎𝑎 2  =  4𝑐𝑐𝑦𝑦 

- ถา้จดุยอด คอื (ℎ ,𝑘𝑘) สมการ คอื �𝑎𝑎 –  ℎ� 2 = 4𝑐𝑐(𝑦𝑦 –  𝑘𝑘) 

    เมือ่ 𝑐𝑐 คอื ระยะห่างจากจดุยอดถงึจดุโฟกสั (พาราโบลาหงายค่า c เป็นบวก  พาราโบลาควํ่าค่า c เป็นลบ) 

สมการพาราโบลาตะแคงขวา- ซ้าย  

- ถา้จดุยอด คอื (0 , 0) สมการ คอื 𝑦𝑦 2  =  4𝑐𝑐𝑎𝑎 

- ถา้จดุยอด คอื (ℎ ,𝑘𝑘) สมการ คอื �𝑦𝑦 –  𝑘𝑘� 2 = 4𝑐𝑐(𝑎𝑎 – ℎℎ) 

    เมือ่ 𝑐𝑐 คอื ระยะห่างจากจดุยอดถงึจดุโฟกสั (พาราโบลาตะแคงขวาค่า c เป็นบวก  พาราโบลาตะแคงซา้ยค่า c เป็นลบ) 

4) วงรี 

- เรยีก จุดคงที ่ว่า จดุโฟกสั  ดงันัน้ จุดโฟกสัม ี2 จุด  

- เรยีก จุดกึง่กลางระหว่างจุดโฟกสัทัง้สอง ว่า จดุศก.วงรี  

- เรยีก จุดตดัของเสน้ตรงทีล่ากผ่านโฟกสัทัง้สองกบัวงร ี 

ว่า จดุยอดของวงรี  

- เรยีก สว่นของเสน้ตรงทีเ่ชื่อมจุดยอดของวงร ีว่า แกนเอก  

- เรยีก สว่นของเสน้ตรงทีต่ัง้ฉากกบัแกนเอกทีจุ่ดศนูยก์ลางของวงร ี 

และมจีุดปลายอยู่บนวงร ีว่า แกนโท  

- เรยีก ความกวา้งของวงร ีทีจุ่ดโฟกสัว่า ลาตสั เรกตมั  



วงรี มี 2 แบบ วงรตีามแกน X(แกนเอกขนานแกน X) และ วงรตีามแกน Y(แกนเอกขนานแกน Y)  

สมการวงรีตามแกน X  

จดุศูนยก์ลางอยูท่ี ่ (0 , 0) สมการ คอื  2

2

a
x

 +  2

2

b
y

  =  1 

จดุศูนยก์ลางอยูท่ี ่ (h , k) สมการ คอื 2

2)(
a

hx −
 + 2

2)(
b

ky −
 = 1 

สมการวงรีตามแกน Y   

จดุศูนยก์ลางอยูท่ี ่ (0 , 0) สมการ คอื 2

2

a
y

 + 2

2

b
x

  =  1 

จดุศูนยก์ลางอยูท่ี ่(h , k) สมการ คอื 2

2)(
a

ky −
 + 2

2)(
b

hx −
  =  1 

ในวงรมีคีวามสมัพนัธร์ะหว่างค่า a,b,c  คอื    𝑎𝑎 2 = 𝑏𝑏 2 + 𝑐𝑐 2  

แกนเอก = ผลบวกคงที ่= 2a   / แกนโท = 2b   /  ระยะระหว่างโฟกสั = 2c  /  ลาตสัเรกตมั =  
a
b22

 

ในวงรแีกนเอกเป็นแกนทีย่าวทีสุ่ด 

5) ไฮเพอรโ์บลา 

- เรยีก จุดคงที ่2 จุดนัน้ ว่า จดุโฟกสั  

- เรยีก จุดกึง่กลางระหว่างโฟกสัทัง้สอง ว่า จดุศก.ไฮเพอรโ์บลา  

- เรยีก จุดตดัของเสน้ทีล่ากผ่านโฟกสัทัง้สอง กบั ไฮเพอรโ์บลาว่า  

จดุยอดของไฮเพอรโ์บลา  

- เรยีก สว่นของเสน้ตรงทีเ่ชื่อมจุดยอด ว่า แกนตามขวาง 

- เรยีก สว่นของเสน้ตรงทีต่ัง้ฉากกบัแกนตามขวางทีจุ่ดศนูยก์ลางว่า  

แกนสงัยุค  

- เรยีก ความกวา้งของไฮเพอรโ์บลาทีจุ่ดโฟกสั ว่า ลาตสั เรกตมั 

- เรยีก เสน้ตรงทีผ่่านจุดศนูยก์ลาง L1 และ L2 ว่า เส้นกาํกบั 
ไฮเพอรโ์บลาม ี3 แบบ สมการของไฮเพอรฯ์ตามแกน X , สมการของไฮเพอรฯ์ตามแกน Y และไฮเพอรช์นิดแกนมุมฉาก 

สมการของไฮเพอรฯ์ตามแกน X(แกนตามขวางขนานแกน X) 

จดุศูนยก์ลางอยูท่ี ่(0 , 0)  สมการ คอื 2

2

a
x

 - 2

2

b
y

 = 1 

จดุศูนยก์ลางอยูท่ี ่(h , k)  สมการ คอื 2

2)(
a

hx −
 - 2

2)(
b

ky −
 = 1 

สมการของไฮเพอรฯ์ตามแกน Y(แกนตามขวางขนานแกน Y) 

จดุศูนยก์ลางอยูท่ี ่(0 , 0)  สมการ คอื 2

2

a
y

 - 2

2

b
x

 = 1 

จดุศูนยก์ลางอยูท่ี ่(h , k)  สมการ คอื 2

2)(
a

ky −
 - 2

2)(
b

hx −
 = 1 

ในไฮเพอรโ์บลามคีวามสมัพนัธร์ะหว่างค่า a,b,c  คอื    c 2  = a 2  + b 2  

แกนตามขวาง = ผลต่างคงที ่= 2a / แกนสงัยคุ = 2b / ระยะระหว่างโฟกสั = 2c / ลาตสัเรกตมั =  
a
b22

 



สมการของไฮเพอรฯ์ชนิดแกนมมุฉาก  

สมการ คอื xy = k                     ถา้ k > 0 กราฟอยูใ่นควอแดรนทท์ี ่1 กบั 3 

ถา้ k < 0 กราฟอยูใ่นควอแดรนทท์ี ่2 กบั 4 
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ฟังกช์นัเอกซโ์พเนนเชียล  

1)  กราฟของสมการเอกซโ์พเนนเชยีล  (𝑦𝑦 = 𝑎𝑎x )   
ม ี2 กรณี 

  กรณทีี ่1 ถา้ 𝑎𝑎 >  1     กรณทีี ่2 ถา้ 0 <  𝑎𝑎 <  1  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

การแก้ “สมการ” และ “อสมการ” เอกซโ์พเนนเชียล  

1) การแกส้มการจะใชห้ลกัการของเลขยกกําลงั  

    - ถา้ฐานเท่ากนัแลว้ เลขชีก้ําลงัจะตอ้งเท่ากนัดว้ย  

    - ถา้เลขชีก้ําลงัเท่ากนั ฐานตอ้งเท่ากนัแต่ถา้ฐานไมเ่ท่า แสดงว่าเลขชีก้ําลงัเป็นศูนย์  

2) การแกส้อมการจะใชเ้รือ่ง ฟงักช์นัเพิม่ และฟงักช์นัลด 

   จากสมการ y = a
x
 เมือ่ a > 0 และ a ≠ 1 จะได ้ 

- ถา้ a > 0 เป็นฟงักช์นัเพิม่  

- ถา้ 0 < a < 1 เป็นฟงักช์นัลด  

 

 

 

 

 

 

 

 

ขอ้สรปุจากกราฟเอกซโ์พเนนเชยีล  

1. กราฟจะผ่านจดุ (0 , 1) เสมอ และไมต่ดัแกน x 

   กรณ ีa > 1 จะเป็นฟงักช์นัเพิม่ 

   กรณ ี0 < a < 1 จะเป็นฟงักช์นัลด  

2. โดเมนของฟงักช์นัเป็นจาํนวนจรงิ (R) 

3. เรนจเ์ป็นจาํนวนจรงิบวก (R
+
) 



ฟังกช์นัลอการิทึม  

1) ฟงักช์นัลอการทิมึ เป็นอนิเวอรส์ของฟงักช์นัเอกซโ์พเนนเชยีล 

2) รปูสมการ y = logax  ม ี2 กรณ ี

  กรณทีี ่1 ถา้ 𝑎𝑎 >  1     กรณทีี ่2 ถา้ 0 < 𝑎𝑎 < 1  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

สตูรเก่ียวกบัลอการิทึม 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

NMMN aa loglog)log(.1 +=

NM
N
M

aa logloglog.2 −=







1log.3 =aa

01log.4 =a

MpM a
p

a loglog.5 =

MM
M N

N
N loglog1log.6 1 −==








NN
MM

Ma

a
N log

1
log
loglog.7 ==

M
q
pM a

p
aq loglog.8 =

Ma Ma =log.9

ขอ้สรปุจากกราฟลอการทิมึ  

1. กราฟจะผ่านจดุ (1 , 0) เสมอ และไมต่ดัแกน y 

    กรณ ี 𝑎𝑎 >  1 จะเป็นฟงักช์นัเพิม่ 

    กรณ ี 0 <  𝑎𝑎 <  1 จะเป็นฟงักช์นัลด 

2. โดเมนของฟงักช์นัเป็นจาํนวนจรงิบวก (R
+
) 

   



การแก้สมการและอสมการลอการิทึม 

1) แกส้มการลอการทิมึดว้ยการนําสตูรเกีย่วกบัลอการทิมึมาใช้ โดยทีค่าํตอบทีไ่ดต้อ้งตรวจคาํตอบทุกครัง้  

2) แกอ้สมการลอการทิมึ ตอ้งคาํนึงถงึฟงักช์นัเพิม่-ลด ดว้ยทุกครัง้ 

3) log5 = 1 – log2 

ลอการิทึมสามญั 
 

1) ลอการทิมึสามญั หมายถงึ ลอการทิมึทีม่ฐีานเป็น 10 ซึง่โดยทัว่ไปจะไมใ่ส่เลขฐานไว้ เช่น log2 , log3 

ลอการิทึมธรรมชาติ 

1) ลอการทิมึธรรมชาต ิหรอื ลอการทิมึแบบเนเปียร ์คอื 𝑙𝑙𝑙𝑙𝑔𝑔 ทีม่ฐีานเป็น 𝑒𝑒 เมือ่ 𝑒𝑒 เป็นจาํนวน 

อตรรกยะ มคี่าประมาณ 2.7182818 สญัลกัษณ์ คอื In 
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วงกลมหน่ึงหน่วย 

1) x = cosθ, y = sinθ 

2) θ > 0 เมือ่ วดัระยะในทศิทวนเขม็นาฬกิา , θ < 0 เมือ่ วดัระยะในทศิตามเขม็นาฬกิา  

3) เครือ่งหมายของแต่ละฟงักช์นัตรโีกณฯ ขึน้อยูก่บัควอแดรนทด์ว้ย 

 
สตูรพื้นฐาน 8 สตูร  

1. sinA cosecA = 1                       5. sec
2
A - tan

2
A = 1  

2. cosA secA = 1                         6. cosec
2
A - cot

2
A = 1  

3. tanA cotA = 1                          7. 𝑡𝑡𝑎𝑎𝑛𝑛𝐴𝐴 =  𝑠𝑠𝑠𝑠𝑛𝑛𝐴𝐴
𝑐𝑐𝑙𝑙𝑠𝑠𝐴𝐴

 

4. sin
2
A + cos

2
A = 1 (สาํคญัมาก)     8. 𝑐𝑐𝑙𝑙𝑡𝑡𝐴𝐴 =  𝑐𝑐𝑙𝑙𝑠𝑠𝐴𝐴

𝑠𝑠𝑠𝑠𝑛𝑛𝐴𝐴
 

 

การเปล่ียนฟังกช์นัตรีโกณมิติให้อยู่ในควอแดรนทท่ี์ 1  

1) เม่ือยึดแกน X เป็นหลกั  ฟงักช์นัจะอยูร่ปู π ± θ, 2π ± θ, -θ  

เมือ่เปลีย่นฟงักช์นัใด จะไดฟ้งักช์นันัน้แลว้ใหค้ดิเครือ่งหมายตามฟงักช์นัเดมิ  

2) เม่ือยึดแกน Y เป็นหลกั ฟงักช์นัจะอยูร่ปู 
𝜋𝜋
2

± 𝜃𝜃, 3𝜋𝜋
2

± 𝜃𝜃 

เมือ่เปลีย่นฟงักช์นัใด จะไดโ้คฟงักช์นั ของฟงักช์นันัน้ 

แลว้ใหค้ดิเครือ่งหมายตามฟงักช์นัเดมิ  

 ฟังกช์นัตรีโกณมิติในสามเหล่ียมมมุฉาก  

1) 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑛𝑛𝐴𝐴 =  ขา้มฉาก
                      4) 𝑐𝑐𝑙𝑙𝑠𝑠𝑒𝑒𝑐𝑐𝐴𝐴 =  ฉากขา้ม

 

2) 𝑐𝑐𝑙𝑙𝑠𝑠𝐴𝐴 =  ชดิฉาก
                     5) 𝑠𝑠𝑒𝑒𝑐𝑐𝐴𝐴 =  ฉากชดิ

 

3) 𝑡𝑡𝑎𝑎𝑛𝑛𝐴𝐴 =  ขา้มชดิ
                     6) 𝑐𝑐𝑙𝑙𝑡𝑡𝐴𝐴 =  ฉากขา้ม

 

 
 

 

 

โคฟงักช์นั คอื sin ↔ cosine  

                  tan ↔ cotangent  

                  sec ↔ cosec  

 



ฟังกช์นัตรีโกณมิติของมมุผลบวก หรือ ผลต่าง  

                                                                                       

 

 

 

 

 

การเปล่ียนฟังกช์นัฯ ผลคณูเป็นผลบวก หรือ ผลต่าง   
 

1)   

2)  

3)  

4)                                                         หรอื  

การเปล่ียนฟังกช์นัฯ ผลบวก ผลต่าง เป็นผลคณู 

 

1)                                                                       3)  

 

2)                                                                       4)  

 

สตูรมมุ 2 เท่า, มมุ 3 เท่า และมมุคร่ึงเท่า  

สตูรมมุ 2 เท่า 

1)                                                                        3)  

  

 

2)                                                                        4) 

 

 

 

 

สตูรมมุ 3 เท่า                                                                     มุ มคร่ึงเท่า  

1)                                                                     1) 

2)  

                                                                        2) 

3)                                                                      

                                                                        3) 

BABABA sincoscossin)sin(.1 +=+

BABABA sincoscossin)sin(.2 −=−

BABABA sinsincoscos)cos(.3 −=+

BABABA sinsincoscos)cos(.4 +=−

BA
BABA

tantan1
tantan)tan(.5

−
+

=+

BA
BABA

tantan1
tantan)tan(.6

+
−

=−

AB
ABBA

cotcot
1cotcot)cot(.7

+
−

=+

AB
ABBA

cotcot
1cotcot)cot(.8

−
+

=−

)sin()sin(cossin2 BABABA −++=

)sin()sin(sincos2 BABABA −−+=

)cos()cos(coscos2 BABABA −++=
)cos()cos(sinsin2 BABABA −−+=− )cos()cos(sinsin2 BABABA +−−=







 −







 +

=+
2

cos
2

sin2sinsin βαβαβα







 −







 +

=−
2

sin
2

cos2sinsin βαβαβα







 −







 +

=+
2

cos
2

cos2coscos βαβαβα







 −







 +

−=−
2

sin
2

sin2coscos βαβαβα

AAA cossin22sin =

A
A
2tan1

tan2
+

=

AAA 22 sincos2cos −=

1cos2 2 −= A

A2sin21−=

A
A

2

2

tan1
tan1

+
−

=

A
AA 2tan1

tan22tan
−

=

A
AA

cot2
1cot2cot

2 −
=

AAA 3sin4sin33sin −=

AAA cos3cos43cos 3 −=

A
AAA 2

3

tan31
tantan33tan

−
−

=

2
cos1

2
sin AA −

±=

2
cos1

2
cos AA +

±=

A
AA

cos1
cos1

2
tan

+
−

±=



อินเวอรส์ของฟังกช์นัตรีโกณมิติ  

1. อนิเวอรส์ของฟงักช์นั จะเป็นฟงักช์นั กต่็อเมือ่ ฟงักช์นันัน้เป็นฟงักช์นัแบบ 1-1  

2. ฟงักช์นัตรโีกณมติ ิไมใ่ช่ฟงักช์นั 1-1 ดงันัน้อนิเวอรส์ของฟงักช์นัตรโีกณมติ ิจงึไมเ่ป็นฟงักช์นั  

3. ถา้ตอ้งการใหอ้นิเวอรส์ของฟงักช์นัตรโีกณมติเิป็นฟงักช์นั ตอ้งกําหนดโดเมนของฟงักช์นัตรโีกณฯ ใหล้ดลง เพื่อจะ

ไดเ้ป็นฟงักช์นัแบบ 1-1 โดยทีเ่รนทข์องฟงักช์นัยงัคงเดมิ  

4. การกําหนดโดเมนของฟงักช์นัตรโีกณมติ ิเพื่อทาํใหเ้ป็นฟงักช์นัแบบ 1-1 นัน้ จะกําหนดช่วงใดกไ็ด ้แต่นิยมช่วง

ใกล้ๆ  ศูนย ์ 

กฎของไซน์และโคซายน์  

1) กฎของไซน์ 

 

                                           หรอื  

 

2) กฎของโคซายน์  

 

 

 

 

3) พืน้ทีส่ามเหลีย่ม ABC  

AbcBacCab sin
2
1sin

2
1sin

2
1

===  

4) สตูร ฮโีร (เอาไวห้าพืน้ทีส่ามเหลีย่มเมือ่รู ้ความยาวดา้นทัง้ 3 ดา้น) 

                                        เมือ่  

 

อตัราส่วนตรีโกณมิติของมมุ 30° , 45° และ 60°  

 
 

 

C
c

B
b

A
a

sinsinsin
==

c
C

b
B

a
A sinsinsin

==

Abccba cos2222 −+=

Baccab cos2222 −+=

Cabbac cos2222 −+=

))()(( csbsass −−−=
2

cbas ++
=
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ระบบพิกดัฉาก 

1) แบบ 2 มติ ิ    ม ี2 แกน คอื แกน x และ แกน y คู่อนัดบั คอื (x,y) 

2) แบบ 3 มติ ิ    ม ี3 แกน คอื แกน x แกน y และ แกน z  คู่อนัดบั คอื (x,y,z) 

การหาระยะทางระหว่าง 2 จดุ 

1) แบบ 2 มติ ิ  ใหจ้ดุ P(x1 , y1) และ Q(x2 , y2)             จะได ้ PQ = 2
12

2
12 )()( yyxx −+−  

2) แบบ 3 มติ ิ  ใหจ้ดุ P(x1 , y1 , z1) และ Q(x2 , y2 , z2   จะได ้ PQ = 2
12

2
12

2
12 )()()( zzyyxx −+−+−  

ทฤษฎบีทของเวกเตอร์ 

ทฤษฎีบทท่ี 1  

ถา้ 𝑢𝑢� ≠ 0� และ �̅�𝑣 ≠ 0� จะไดว้า่ 𝑢𝑢� และ �̅�𝑣  ขนานกนั กต่็อเม่ือ 𝑢𝑢� = 𝑎𝑎�̅�𝑣  เม่ือ 𝑎𝑎 ≠ 0 

ผลท่ีได ้ถา้ 𝑎𝑎 > 0  จะได ้𝑢𝑢� และ �̅�𝑣  มีทิศทางเดียวกนั 

ถา้ 𝑎𝑎 < 0  จะได ้𝑢𝑢� และ �̅�𝑣  มีทิศทางตรงขา้มกนั 

ทฤษฎีบทท่ี 2  

ถา้ 𝑢𝑢� ≠ 0� , �̅�𝑣 ≠ 0� และรู้วา่ 𝑢𝑢� กบั �̅�𝑣 ไม่ขนานกนัแลว้ 

ถา้ 𝑎𝑎𝑢𝑢� + 𝑏𝑏�̅�𝑣 = 0� แลว้ จะได ้𝑎𝑎 = 0 และ 𝑏𝑏 = 0 

เวกเตอรใ์นระบบแกนมมุฉาก 

1) เวกเตอร ์2 มติ ิ

นิยาม  ถา้  𝐴𝐴𝐵𝐵�����⃗  มจีดุเริม่ตน้ทีจ่ดุ 𝐴𝐴(𝑎𝑎1,𝑦𝑦1) และจดุสิน้สุดที ่ 𝐵𝐵(𝑎𝑎2,𝑦𝑦2) แลว้จะได ้  𝐴𝐴𝐵𝐵�����⃗ = � 
𝑎𝑎2 − 𝑎𝑎1
𝑦𝑦2 − 𝑦𝑦1

 � 

2) เวกเตอร ์3 มติ ิ

นิยาม ถา้ 𝐴𝐴𝐵𝐵�����⃗   มจีดุเริม่ตน้ทีจ่ดุ 𝐴𝐴(𝑎𝑎1,𝑦𝑦1, 𝑧𝑧1) และจดุสิน้สุดที ่𝐵𝐵(𝑎𝑎2,𝑦𝑦2, 𝑧𝑧2)  แลว้จะได ้     𝐴𝐴𝐵𝐵�����⃗ = � 
𝑎𝑎2 − 𝑎𝑎1
𝑦𝑦2 − 𝑦𝑦1
𝑧𝑧2 − 𝑧𝑧1

 � 

ขนาดของเวกเตอรใ์น 2 มิติ และ 3 มิติ 

1) ขนาดของเวกเตอร ์2 มติ ิ

ถา้  𝑢𝑢� = � 𝑎𝑎𝑏𝑏 �    แลว้   |𝑢𝑢�| = √𝑎𝑎2 + 𝑏𝑏2 
 

 ถา้  𝐴𝐴𝐵𝐵�����⃗ = � 
𝑎𝑎2 − 𝑎𝑎1
𝑦𝑦2 − 𝑦𝑦1

 �  แลว้  �𝐴𝐴𝐵𝐵�����⃗ � =  �(𝑎𝑎2 − 𝑎𝑎1)2 + (𝑦𝑦2 − 𝑦𝑦1)2  

2) ขนาดของเวกเตอร ์3 มติ ิ

ถา้  𝑢𝑢� = � 
𝑎𝑎
𝑏𝑏
𝑐𝑐

 �   แลว้   |𝑢𝑢�| = √𝑎𝑎2 + 𝑏𝑏2 + 𝑐𝑐2 

  

ถา้  𝐴𝐴𝐵𝐵�����⃗ = � 
𝑎𝑎2 − 𝑎𝑎1
𝑦𝑦2 − 𝑦𝑦1
𝑧𝑧2 − 𝑧𝑧1

 �  แลว้  �𝐴𝐴𝐵𝐵�����⃗ � =  �(𝑎𝑎2 − 𝑎𝑎1)2 + (𝑦𝑦2 − 𝑦𝑦1)2 + (𝑧𝑧2 − 𝑧𝑧1)2  

 



เวกเตอรห์น่ึงหน่วยใน 2 มิติ และ 3 มิติ 

1) เวกเตอรห์น่ึงหน่วยใน 2 มติ ิ

ถา้ 𝑢𝑢� = � 𝑎𝑎𝑏𝑏 �   เป็นเวกเตอรใ์ดๆ  เวกเตอร ์1 หน่วยทีม่ทีศิทางเดยีวกบั  𝑢𝑢�  คอื       =  

2) เวกเตอรห์น่ึงหน่วยใน 3 มติ ิ

 ถา้ 𝑢𝑢� = � 
𝑎𝑎
𝑏𝑏
𝑐𝑐

 �  เป็นเวกเตอรใ์ด    เวกเตอร ์1 หน่วยทีม่ทีศิทางเดยีวกบั 𝑢𝑢�  คอื        =   

 

3) ถา้ 𝑢𝑢� , �̅�𝑣  เป็นเวกเตอรใ์ดๆ จะไดเ้วกเตอรท์ีม่ทีศิทางเดยีวกบัเวกเตอร ์𝑢𝑢� แต่มขีนาดเท่ากบั �̅�𝑣  คอื  

 

ผลคณูเชิงสเกลาร ์

1) ผลคณูเชงิสเกลารใ์นเวกเตอร ์2 มติ ิ 

ถา้ jyixu 11 +=   และ  jyixv 22 +=  แลว้ผลคณูเชงิสเกลารข์อง u และ v เขยีนแทนดว้ย vu •  โดยที ่   

1) 2121 yyxxvu +=•  

2) θcosvuvu =• เมือ่ θ  คอื มมุระหว่าง  u และ v    

2) ผลคณูเชงิสเกลารใ์นเวกเตอร ์3 มติ ิ 

ให ้ ],,[ 111 cbau =  และ  ],,[ 222 cbav = ผลคณูเชงิสเกลารข์องu และ v    เขยีนแทนดว้ย vu •  โดยที ่   

1) 212121 ccbbaavu ++=•  

2) θcosvuvu =• เมือ่ θ  คอื มมุระหว่าง  u และ v    

3)  

 

4)  

 

 

ผลคณูเชิงเวกเตอร ์

1) ให ้ [ ]111 ,, cbau =    และ [ ]222 ,, cbav =  ผลคณูเชงิเวกเตอรข์อง u  กบั v   เขยีนแทนดว้ย  vu ×  

โดยที ่ 

  

และจะได ้ 

 

2)                          = พืน้ทีข่องสีเ่หลีย่มดา้นขนานทีม่ ี u  กบั v  เป็นดา้นประชดิ  

 

 
 

u
u









•

+ b
a

ba 22

1

u
u
















•

++ c
b
a

cba 222

1

v
u
u
•

2)()( vuvuvu +=+•+
22

22

cos2

2

vvuu

vvuu

++=

+•+=

θ
2)()( vuvuvu −=−•−

22

22

cos2

2

vvuu

vvuu

+−=

+•−=

θ

[ ]122112211221 ,, babaacaccbcbvu −−−=×

k
b
b

a
a

j
c
c

a
a

i
c
c

b
b

vu
2

1

2

1

2

1

2

1

2

1

2

1 +−=×

θsinvuvu =×
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จาํนวนเชิงซ้อน   

1) โครงสรา้งจาํนวนเชงิซอ้น 

2) สญัลกัษณ์ Z = a + b𝑠𝑠  
หรอืจะเขยีนเป็นคู่อนัดบักไ็ด ้Z = (a, b)  

โดยที ่a เรยีกส่วนจรงิ b เรยีก ส่วนจนิตภาพ 

3) 𝑠𝑠2 = −1    

 

 

การเท่ากนั การบวก และการคณูจาํนวนเชิงซ้อน  

1) จาํนวนเชงิซอ้นเท่ากนั แสดงว่า ส่วนจรงิเท่ากบัส่วนจรงิ ส่วนจนิตภาพเท่าส่วนจนิตภาพ  
เช่น (a, b) = (2, 3)  จะได ้a = 2, b = 3  หรอืเขยีนใหอ้ยู่ในรปู a + b𝑠𝑠 = 2 + 3𝑠𝑠 กไ็ด ้

1) การบวก   ใหนํ้าส่วนจรงิมาบวกส่วนจรงิ ส่วนจนิตภาพบวกส่วนจนิตภาพ  

เช่น  (5 + 3𝑠𝑠) + (7 – 2𝑠𝑠) = (5 + 7) + (3𝑠𝑠 – 2𝑠𝑠) = 12 + 𝑠𝑠  
2) การคณู   เหมอืน การคณู 2 วงเลบ็   ถา้เจอ 𝑠𝑠2   ใหแ้ทนค่าเป็น -1  

เอกลกัษณ์และอินเวอรส์ของจาํนวนเชิงซ้อน 

     เอกลกัษณ์การบวก  เอกลกัษณ์การบวก คอื (0,0) หรอื 0 + 0𝑠𝑠  
    อนิเวอรส์การบวก   อนิเวอรส์การบวกของ (𝑎𝑎, 𝑏𝑏) คอื (-a, -b)  หรอื –a – bi  

    เอกลกัษณ์การคณู                 เอกลกัษณ์การคณู คอื (1,0) หรอื 1 + 0𝑠𝑠 

    อนิเวอรส์การคณู   อนิเวอรส์การคณูของ (𝑎𝑎, 𝑏𝑏) คอื 
1

𝑎𝑎+𝑏𝑏𝑠𝑠
  = � 𝑎𝑎

𝑎𝑎2+𝑏𝑏2 ,− 𝑏𝑏
𝑎𝑎2+𝑏𝑏2�  

การลบ การหารจาํนวนเชิงซ้อน และสงัยคุของจาํนวนเชิงซ้อน  

1) การลบ    นําส่วนจรงิมาลบส่วนจรงิ ส่วนจนิตภาพลบส่วนจนิตภาพ  

2) การหาร  เขยีนเป็นเศษส่วนแลว้จดัรปูดว้ยการคณูดว้ยสงัยคุของตวัหาร ทัง้เศษและส่วน 

3) สงัยคุของจาํนวนเชงิซอ้น 𝑍𝑍  แทนดว้ยสญัลกัษณ์ �̅�𝑍 

    สงัยคุของ 𝑍𝑍 = 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏𝑠𝑠  คอื �̅�𝑍 = 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏𝑠𝑠�������� = 𝑎𝑎 − 𝑏𝑏𝑠𝑠    

สมบตัทิีส่าํคญัของสงัยคุของจาํนวนเชงิซอ้น  

ให ้Z1 , Z2 และ Z3 เป็นจาํนวนเชงิซอ้น จะได้  

1.    Z Z1 2+   =   Z Z1 2+        2.    Z Z1 2−   =   Z Z1 2−    

3.    Z Z1 2•   =   Z Z1 2•      4.    








2

1
Z
Z

    =   Z
Z

1

2

    

5.    Z −1      =   ( ) 1−
Z      6.    Z     =   Z 

 7.    Z Z⋅      เป็นจาํนวนจรงิ 
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ค่าสมับรูณ์ของจาํนวนเชิงซ้อน 

ค่าสมับรูณ์ของจาํนวนเชงิซอ้น 𝑎𝑎 +  𝑏𝑏𝑠𝑠 เขยีนแทนดว้ย |𝑎𝑎 +  𝑏𝑏𝑠𝑠|  โดยที ่|𝑎𝑎 +  𝑏𝑏𝑠𝑠| = √𝑎𝑎2 + 𝑏𝑏2  

สมบติัของค่าสมับรูณ์ของจาํนวนเชิงซ้อน  

    ให ้Z1 , Z2 และ Z3 เป็นจาํนวนเชงิซอ้น จะได้  

1.    z z z2 = •     2.    z z z= − =    

 3.    z z z z1 2 1 2• = •     4.    
z
z

z
z

1

2

1

2

=    

 5.    z z− −=1 1
      6.    z z z z1 2 1 2+ ≤ +     

 7.    z z z z1 2 1 2− ≥ −      8.    
nn zz =  

จาํนวนเชิงซ้อนในรปูเชิงขัว้ 

1)  𝑍𝑍 = 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏𝑠𝑠 =  𝑟𝑟𝑐𝑐𝑙𝑙𝑠𝑠θ +  (𝑟𝑟𝑠𝑠𝑠𝑠𝑛𝑛θ)𝑠𝑠  =  𝑟𝑟(𝑐𝑐𝑙𝑙𝑠𝑠θ +  𝑠𝑠 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑛𝑛θ)  =  𝑟𝑟𝑐𝑐𝑠𝑠𝑠𝑠 𝜃𝜃 

    r แทนค่าสมับรูณ์ของ Z  ∴ จะได ้ 𝑟𝑟 =  √𝑎𝑎2 + 𝑏𝑏2   และ    𝑡𝑡𝑎𝑎𝑛𝑛𝜃𝜃 = 
𝑏𝑏
𝑎𝑎

 

การคณูและการหารจาํนวนเชิงซ้อนในรปูเชิงขัว้   

ให ้ 𝑍𝑍1  =  𝑟𝑟1 (𝑐𝑐𝑙𝑙𝑠𝑠θ1  +  𝑠𝑠 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑛𝑛θ1)   
และ  𝑍𝑍2  =  𝑟𝑟2 (𝑐𝑐𝑙𝑙𝑠𝑠θ2  +  𝑠𝑠 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑛𝑛θ2)   

 

การคณู             𝑍𝑍1 · 𝑍𝑍2 =  𝑟𝑟1 𝑟𝑟2 [𝑐𝑐𝑙𝑙𝑠𝑠(θ1 + θ2) + 𝑠𝑠 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑛𝑛(θ1 + θ2)]  
 

การหาร         
𝑍𝑍1
𝑍𝑍2

=  𝑟𝑟1
𝑟𝑟2

 [𝑐𝑐𝑙𝑙𝑠𝑠(θ1 − θ2) + 𝑠𝑠 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑛𝑛(θ1 − θ2)]  
 

การยกกําลงั                 𝑍𝑍𝑛𝑛  =  𝑟𝑟𝑛𝑛  (𝑐𝑐𝑙𝑙𝑠𝑠 𝑛𝑛θ +  𝑠𝑠 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑛𝑛 𝑛𝑛θ)  

 

การถอดรากที ่n                                                                                เมือ่ k = 0, 1, 2, 3, 4, …,(n-1)  

 

สตูรลดั การหารากทีส่องของจาํนวนเชงิซอ้น 

รากทีส่องของจาํนวนเชงิซอ้น 𝑎𝑎 +  𝑏𝑏𝑠𝑠 คอื  

 

รากทีส่องของจาํนวนเชงิซอ้น 𝑎𝑎 −  𝑏𝑏𝑠𝑠 คอื  

 

          เมือ่  
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สมการพหนุาม 

กรณีท่ี 1 ถา้รปูสมการ คอื  𝑎𝑎x2 + 𝑏𝑏𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 = 0  

  แกส้มการโดย  1) อาศยัการแยกตวัประกอบ 

2)   𝑎𝑎 = −𝑏𝑏±√𝑏𝑏2−4𝑎𝑎𝑐𝑐
2𝑎𝑎

 

กรณีท่ี 2 สมการพหุนามมากกว่ากําลงัสอง  

       แกส้มการโดย            1) อาศยัทฤษฎบีทเศษเหลอื 

                           2) อาศยัวธิกีารหารสงัเคราะห์ 

                           3) อาศยัวธิกีารแยกตวัประกอบ 

ถา้ 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏𝑠𝑠 เป็นคาํตอบหน่ึงของสมการแลว้ 𝑎𝑎 − 𝑏𝑏𝑠𝑠  กจ็ะเป็นคาํตอบของสมการดว้ย 

ถา้ 𝑐𝑐 + √𝑑𝑑   เป็นคาํตอบหน่ึงของสมการแลว้ 𝑐𝑐 − √𝑑𝑑  กจ็ะเป็นคาํตอบของสมการดว้ย 
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ส่วนประกอบของกราฟ 

1) จดุยอด แทนดว้ย V(G)  

2) เสน้เชื่อม แทนดว้ย E(G)  เสน้เชื่อมมทีัง้เสน้ตรง เสน้โคง้  

3) ลกัษณะของเสน้เชื่อม   

 

 

      เสน้เชื่อมขนาน                วงวน 

4) ประเภทของกราฟ  ไดแ้ก่ กราฟระบทิุศทาง และ กราฟไม่ระบทิุศทาง 

5) กราฟทีไ่มม่เีสน้เชื่อมขนานและไมม่วีงวน เรยีก กราฟเชิงเดียว   

   ถา้กราฟมเีสน้เชื่อมขนานหรอืมวีงวนเรยีก กราฟหลายเชิง 

6) กราฟทีม่ ีV(G) = V(H) และ E(G) = E(H) ถอืว่าเป็นกราฟเดยีวกนั 

7) จดุยอด 2 จดุใดๆ เป็น จดุยอดประชิด กต่็อเมือ่มเีสน้เชื่อมระหว่างจดุทัง้สอง 

8) ดกีร ี(degree) ของจดุยอด v ในกราฟ คอื จาํนวนครัง้ทัง้หมดทีเ่สน้เชื่อมเกดิกบัจดุยอด v สญัลกัษณ์ deg v 

 

ทฤษฎีบท  

1) ผลรวมของดกีรขีองจดุยอดทุกจดุในกราฟ เท่ากบัสองเท่าของจาํนวนเสน้เชื่อมในกราฟ  

2) จดุยอดทีม่ดีกีรเีป็นจาํนวนคู่ เรยีกว่า จดุยอดคู่ 

    จดุยอดทีม่ดีกีรเีป็นจาํนวนคี ่เรยีกว่า จดุยอดค่ี 

3) ทุกกราฟจะมจีดุยอดคีเ่ป็นจาํนวนคู่ 

4) วงจร คอื แนวเดนิทีเ่สน้เชื่อมทัง้หมดแตกต่างกนัโดยมจีดุเริม่ตน้และจดุสุดทา้ยเป็นจดุยอดเดยีวกนั 

5) วงจรทีผ่่านจดุยอดทุกจดุ และผ่านเสน้เชื่อมทุกเสน้ของกราฟ เรยีกว่า วงจรออยเลอร์ 

6) กราฟทีม่วีงจรออยเลอร ์เรยีกว่า กราฟออยเลอร์ 

7) กราฟเชื่อมโยง G จะเป็นกราฟออยเลอร ์กต่็อเมือ่จดุยอดทุกจดุของ G เป็นจดุยอดคู่ 

8) วถิ ีคอื แนวเดนิในกราฟทีจ่ดุยอดทัง้หมดแตกต่างกนั 

9) วฏัจกัร คอื วงจรทีไ่มม่จีดุยอดซํ้ากนั ยกเวน้จดุเริม่ตน้และจดุสุดทา้ย  

10) ตน้ไม ้คอื กราฟเชื่อมโยงทีไ่มม่วีฏัจกัร 
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กฏการนับ   

กฎข้อ 1  

ในการทาํงาน 2 อยา่ง โดยทีง่านอยา่งแรกสามารถทาํได ้n1 วธิ ีและในแต่ละวธิขีองงานอยา่งแรก  

สามารทาํงานอยา่งทีส่องไดอ้กี n2 วธิ ี 
 

∴จาํนวนวธิกีารทาํงานทัง้ 2 อยา่ง = n1⋅n2 วธิ ี
 

กฎข้อ 2  

ในการทาํงาน k อยา่ง ถา้งานอยา่งแรก มวีธิทีาํได ้n1 วธิ ีในแต่ละวธิ ีของงานอยา่งแรก สามารถทาํงานที ่2 ไดอ้กี n2 

วธิแีละในแต่ละวธิขีองงานอยา่งแรกและงานอยา่งที ่2 สามารถทาํงานอยา่งที ่3 ไดอ้กี n3 วธิ ีเป็นเช่นน้ีไปเรือ่ยๆ 
 

∴จาํนวนวธิกีารทาํงานทัง้ k อยา่ง = n1⋅n2⋅n3⋅ … ⋅nk วธิ ี

 

แฟกทอเรียล n 

𝑛𝑛! = 1 2 3 4… (𝑛𝑛 − 2) (𝑛𝑛 − 1) 𝑛𝑛   เมือ่ n เป็นจาํนวนเตม็บวก 

เช่น 5! = 5 x 4 x 3 x 2 x 1  

วิธีเรียงสบัเปล่ียน (Permutation)  

1) วธิเีรยีงสบัเปลีย่น ถา้แบ่งตามลกัษณะของสิง่ของ แบ่งได ้2 ชนิด คอื ของต่างกนัทัง้หมด , มขีองซํ้า 

2) วธิเีรยีงสบัเปลีย่น ถา้แบ่งตามลกัษณะการจดัเรยีง แบ่งได ้2 ชนิด คอื แนวตรง , วงกลม 

3) วธิเีรยีงสบัเปลีย่นสิง่ของที่แตกต่างกนัทัง้หมดในแนวเสน้ตรง 

- มีส่ิงของแตกต่างกนั n ส่ิง นาํมาจดัเรียงสบัเปล่ียนทีละ r ส่ิง (r ≤ n)  
 

∴ จะจดัเรียงได ้ =  𝑃𝑃𝑛𝑛 ,𝑟𝑟  = 
𝑛𝑛 !

(𝑛𝑛−𝑟𝑟)!
   วิธี 

 

- มีส่ิงของแตกต่างกนั n ส่ิง นาํมาจดัเรียงสบัเปล่ียนทีละ n ส่ิง  

∴ จะจดัเรียงได ้ =   𝑃𝑃𝑛𝑛 ,𝑟𝑟 = 𝑛𝑛!         วิธี 

 

4) การทาํโจทยป์ระเภททีส่ ิง่ของตอ้งอยูต่ดิกนั  

ขัน้ที1่ นําของทีต่อ้งอยูต่ดิกนั มดัเป็น 1 มดั และถอืเป็นสิง่ของ 1 สิง่ 

ขัน้ที ่2 นํามดัในขอ้ 1 ไปเรยีงสบัเปลีย่นกบัสิง่ของทีเ่หลอื  

ขัน้ที ่3 ของทีม่ดัตดิกนั สามารถสลบัทีภ่ายในไดอ้กี  

ขัน้ที ่4 นําผลทีไ่ดใ้นขัน้ที ่2 และ 3 มาคณูกนั  

 



5) การทาํโจทยป์ระเภททีส่ ิง่ของทีต่อ้งอยูแ่ยกกนั  

ใหแ้บ่งสิง่ของเป็น 2 ชุด สมมตชุิดแรกม ีa สิง่ ชุดที ่2 ม ีb สิง่ซึง่กําหนดว่าชุดที ่2 น้ีตอ้งอยูแ่ยกกนั  

ขัน้ท่ี 1 นําของชุดแรก (เรยีกตวัคัน่) ไปเรยีงสบัเปลีย่นก่อนได ้a! วธิ ี

ขัน้ท่ี 2 นําของชุดทีส่อง (เรยีกตวัแทรก) ไปแทรกระหว่างของชุดแรก ซึง่จะมช่ีองใหแ้ทรกได ้a + 1 ที ่

6) การทาํโจทยเ์กีย่วกบัการเรยีงสลบัที ่ 

มขีองหลายชนิด ชนิดละ n สิง่แตกต่างกนันํามาเรยีงสลบัทีก่นัเป็นแนวตรง 

โดยสลบัแบบ 1 : 1 หรอื 2 : 2 หรอื 3 : 3 หรอื … r : r (ซึง่ r หาร n ลงตวั)  จะไดจ้าํนวนวธิเีท่ากนัดงัน้ี 

1. ถา้มขีอง 2 ชนิด ∴ จาํนวนวธิ ี = 𝑛𝑛!𝑛𝑛! (2!)                  

2. ถา้มขีอง 3 ชนิด  ∴ จาํนวนวธิ ี = 𝑛𝑛!𝑛𝑛!𝑛𝑛! (3!) 

3. ถา้มขีอง k ชนิด  ∴ จาํนวนวธิ ี = (𝑛𝑛!)𝑘𝑘(𝑘𝑘!)                         
7) วธิเีรยีงสบัเปลีย่นสิง่ของที่แตกต่างกนัทัง้หมดในแนววงกลม 

จาํนวนวธิเีรยีงสบัเปลีย่นสิง่ของ n สิง่แตกต่างกนัทัง้หมดเป็นวงกลม  

                                                 จาํนวนวธิ ี= (𝑛𝑛 − 1)!  

 

            ถา้สิง่ของทีนํ่ามาเรยีงสามารถพลกิกลบัดา้นได ้เช่น การรอ้ยมาลยั , ลกูปดั  

                                                  จาํนวนวธิ ี= 
(𝑛𝑛−1)!

2
  

 

8) วธิเีรยีงสบัเปลีย่นสิง่ของทีม่บีางสิง่ซํ้ากนัในแนวเสน้ตรง 

จาํนวนวธิเีรยีงสบัเปลีย่น  =    
𝑛𝑛!

𝑛𝑛1!𝑛𝑛2!𝑛𝑛3!…𝑛𝑛𝑘𝑘 !
 

หารจาํนวนทีซ่ํ้าออก เช่นซํ้า 2 ตวั หาร 2!  

9) วธิกีารเรยีงสบัเปลีย่นสิง่ของทีม่บีางสิง่ซํ้ากนัในแนววงกลม 

จาํนวนวธิเีรยีงสบัเปลีย่นในแนววงกลม =   
(𝑛𝑛−1)!

𝑛𝑛1!𝑛𝑛2!𝑛𝑛3!…𝑛𝑛𝑘𝑘 !
 

หมายเหต ุสูตรน้ีจะใชไ้ดเ้ม่ือ ห.ร.ม.ของ 𝑛𝑛1,𝑛𝑛2,𝑛𝑛3, … ,𝑛𝑛𝑘𝑘   มีค่าเท่ากบั 1 เท่านั้น ถา้ ห.ร.ม. ไม่เป็น 1 ใหใ้ชว้ธีิแจกแจงสมาชิก 

วิธีจดัหมู่ 

1) วธิจีดัหมูข่องทีแ่ตกต่างกนัทัง้หมด 

มขีองแตกต่างกนั n สิง่ นํามาจดัหมูค่ราวละ  r สิง่∴จาํนวนวธิทีัง้หมด = 𝐶𝐶𝑛𝑛 ,𝑟𝑟   = � 𝑛𝑛𝑟𝑟  � =  
𝑃𝑃𝑛𝑛 ,𝑟𝑟
𝑟𝑟!

  =  
𝑛𝑛 !

(𝑛𝑛−𝑟𝑟)!𝑟𝑟!
    

2) วธิจีดัหมูส่ ิง่ของทีม่บีางสิง่ซํ้ากนั 

- ถา้มขีองเหมอืนกนั 𝑛𝑛 ชิน้ เลอืกมาอยา่งน้อย 1 ชิน้ จะทาํได ้𝑛𝑛 วธิ ี

- ถา้มขีองต่างกนั 𝑛𝑛 ชิน้    เลอืกมาอยา่งน้อย 1 ชิน้ จะทาํได้    2𝑛𝑛 − 1  วธิ ี
- สาํหรบัสิง่ของทีม่บีางสิง่ซํ้ากนั เช่น AAA BB C เมื่อเลอืกสิง่ของมา ตอ้งแยกคดิเป็นกรณีว่า มตีวัซํ้า หรอื ไม่มตีวัซํ้า  

                           

                             



ทฤษฎีบททวินาม 

สตูรการกระจาย 
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สถิติเบือ้งต้น 

1. ความหมายของสถิติ 

    สถติ ิหมายถงึ ตวัเลขทีบ่อกขอ้เทจ็จรงิต่างๆ ซึง่ตวัเลขน้ีจะอยู่ในลกัษณะ รวบยอดทีไ่ดม้าจากการวเิคราะหก์ารเปรยีบเทยีบ หรอื 

การคาํนวณ หรอื หมายถงึ ศาสตรท์ีเ่ป็นทัง้วทิยาศาสตรแ์ละศลิปะ ซึง่เกีย่วขอ้งกบั  กระบวนการ 4 ขัน้ตอน ดงัน้ี 

    1.1 การเกบ็รวบรวมขอ้มลู    1.2 การนําเสนอขอ้มลู     1.3 การวเิคราะหข์อ้มลู    1.4 การตคีวามหมายของขอ้มลู  

2. การเกบ็รวบรวมข้อมูล 

    ขอ้มลูสถติ ิหรอื ขอ้มลู หมายถงึ ขอ้ความจรงิในเรื่องใด เรื่องหน่ึงที ่เราสนใจศกึษา ซึง่อาจเป็นตวัเลข หรอืขอ้ความกไ็ด ้ขอ้สาํคญั 

ขอ้มลูเพยีงหน่วยเดยีวไม่ถอืเป็นขอ้มลูสถติ ิ

    ประเภทของข้อมูล ถา้จาํแนกตามวธิกีารเกบ็รวบรวมขอ้มลู แบ่งได ้2 ประเภท คอื  

    1) ขอ้มลูปฐมภูม ิคอื ขอ้มลูทีเ่กบ็รวบรวมจากผูใ้หข้อ้มลู หรอื สงัเกตจากแหล่งขอ้มลูโดยตรง   

         เช่น ดช. วกีจิ สาํรวจสว่นสงูของเพื่อนในชัน้เรยีนโดยการเดนิถามทลีะคน  

    2) ขอ้มลูทุตยิภูม ิคอื ขอ้มลูทีไ่ดจ้ากขอ้มลูทีผู่อ้ ื่นเกบ็รวบรวมไวแ้ลว้  

         เช่น จากรายงานต่างๆ ของหน่วยงานราชการ องคก์าร หรอื เอกชน บทความจากหนงัสอืพมิพ ์วารสาร เป็นตน้ 

    ลกัษณะของข้อมูล  แบ่งเป็น 2 ลกัษณะ คอื  

    1) ขอ้มลูเชงิปรมิาณ เป็นขอ้มลูทีใ่ชแ้ทนขนาด หรอื ปรมิาณ ซึง่สามารถ ชัง่ ตวง วดั ออกมาเป็นตวัเลขไดโ้ดยตรง   

    2) ขอ้มลูเชงิคุณภาพ เป็นขอ้มลูทีไ่ม่สามารถวดัออกมาเป็นตวัเลขไดโ้ดยตรง แต่วดัออกมาโดยอาศยัคุณลกัษณะของสิง่นัน้ๆแต่ใน

บางกรณี ขอ้มลูเชงิคุณภาพวดัออกมาเป็นตวัเลขได ้แต่ตวัเลขเหล่านัน้ไม่สามารถนํามาหาค่าเฉลีย่ได ้เช่น เบอรเ์สือ้ เบอรร์องเทา้  

    วิธีการเกบ็รวบรวมข้อมูล  มวีธิเีกบ็ไดห้ลายวธิ ี คอื  

    1) จากทะเบยีนประวตั ิเป็นการเกบ็รวบรวมจากฝา่ยทะเบยีนต่างๆ เช่น ฝา่ยทะเบยีนของโรงเรยีน เขต โรงพยาบาล หน่วยงานของ

รฐั การเกบ็รวบรวมโดยทาํการคดัลอกซึง่ขอ้มลูทีไ่ดม้คีวามเชื่อถอืค่อนขา้งสงู ประหยดัเวลาและค่าใชจ้่าย 

    2) จากการสาํรวจ บางครัง้ขอ้มลูจากทะเบยีนประวตัมิไีม่ครบตามทีต่อ้งการ หรอืไม่ไดเ้กบ็รวบรวมไวจ้งึจาํเป็นตอ้งใชว้ธิสีาํรวจเอง 

โดยใชแ้บบสอบถาม หรอื การสมัภาษณ์  

    3) จากการสงัเกต ขอ้มลูบางประเภทใชแ้บบสอบถามหรอื สมัภาษณ์ อาจไม่ไดข้อ้เทจ็จรงิ กต็อ้งใชว้ธิแีอบดหูรอืสงัเกตเอง  

    4) จากการทดลอง สว่นใหญ่เป็นการเกบ็รวบรวมขอ้มลูทางวทิยาศาสตร ์เป็นขอ้มลูทีถู่กตอ้งและ เชื่อถอืไดม้าก ถา้ไม่เกดิความ

คลาดเคลื่อนจากการวดั หรอื การวางแผนการทดลอง 

3. การนําเสนอข้อมูล 

การนําเสนออย่างไม่เป็นแบบแผน เช่น 

- การนําเสนอในรปูขอ้ความ คอื การนําขอ้มลูมาเสนอเป็นสว่นหน่ึงของขอ้ความ 

- การนําเสนอในรปูกึง่ตาราง คอื การนําเสนอขอ้มลูโดยแยกตวัเลขออกจากขอ้ความ 

การนําเสนอขอ้มลูอย่างเป็นแบบแผน เช่น 

- การนําเสนอดว้ยตาราง แผนภูม ิหรอื แผนภาพ  กราฟเสน้ 

4. การวิเคราะหข์้อมูลเบือ้งต้น 

- ตารางแจกแจงความถี ่

- ฮสิโตแกรม  

- รปูหลายเหลีย่มของความถี ่

- เสน้โคง้ความถี ่ 

- เสน้โคง้ความถีส่ะสม 



สญัลกัษณ์แทนการบวก ( ∑  อ่านว่า ซิกมา)   

สมบตัขิอง ∑ 

  

 

 

 

 

 

 

ค่ากลางของข้อมลู  
 

 

ค่ากลางของขอ้มลู ขอ้มลูไมแ่จกแจงความถี่ ขอ้มลูแจกแจงความถี่ 

1) ค่าเฉลีย่เลขคณติ (�̅�𝑎) 

• ค่าเฉลีย่เลขคณติ 

 

• ค่าเฉลีย่เลขคณติแบบถ่วง

น้ําหนกั 

 

• ค่าเฉลีย่เลขคณติรวม 

 

 

�̅�𝑎 =
∑𝑎𝑎
𝑁𝑁  

 

�̅�𝑎 =
𝑤𝑤1𝑎𝑎1 + 𝑤𝑤2𝑎𝑎2 + ⋯+ 𝑤𝑤𝑛𝑛𝑎𝑎𝑛𝑛

𝑤𝑤1 + 𝑤𝑤2 + ⋯+ 𝑤𝑤𝑛𝑛
 

 

�̅�𝑎 =
𝑁𝑁1𝑎𝑎1 + 𝑁𝑁2𝑎𝑎2 + ⋯+ 𝑁𝑁𝑛𝑛𝑎𝑎𝑛𝑛

𝑁𝑁1 + 𝑁𝑁2 + ⋯+ 𝑁𝑁𝑛𝑛
 

 

�̅�𝑎 =
∑𝑓𝑓𝑎𝑎
𝑁𝑁

 

หรอื     �̅�𝑎 = 𝐴𝐴 + �∑𝑓𝑓𝑑𝑑
𝑁𝑁
� 𝐼𝐼 

 
- 

 

- 

2) มธัยฐาน (Median = Med.) 

 

1) เรยีงขอ้มลูจากน้อยไปหามาก 

2) ขอ้มลูทีอ่ยูต่รงกลางคอื มธัยฐาน 𝑀𝑀𝑒𝑒𝑑𝑑. = 𝐿𝐿 + �
𝑁𝑁
2 − ∑𝑓𝑓𝐿𝐿
𝑓𝑓𝑚𝑚

� 𝐼𝐼 

3) ฐานนิยม (Mode = Mo.) ขอ้มลูทีซ่ํ้ากนัมากทีสุ่ด คอื ฐานนิยม 𝑀𝑀𝑙𝑙𝑑𝑑𝑒𝑒 = 𝐿𝐿 + �
𝑑𝑑1

𝑑𝑑1 + 𝑑𝑑2
� 𝐼𝐼 

4) ค่ากึง่กลางพสิยั (Mid - range)  

 
𝑀𝑀𝑠𝑠𝑑𝑑 − 𝑟𝑟𝑎𝑎𝑛𝑛𝑔𝑔𝑒𝑒 =

𝑎𝑎𝑚𝑚𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑚𝑚𝑠𝑠𝑛𝑛
2

 𝑀𝑀𝑠𝑠𝑑𝑑 − 𝑟𝑟𝑎𝑎𝑛𝑛𝑔𝑔𝑒𝑒 =
ขอบบน + ขอบล่าง

2
 

5) ค่าเฉลีย่ฮารโ์มนิก  

(Harmonic Mean = H.M.)  
 

𝐻𝐻.𝑀𝑀. =
𝑁𝑁

1
𝑎𝑎1

+ 1
𝑎𝑎2

+ ⋯+ 1
𝑎𝑎𝑁𝑁

 - 

6) ค่าเฉลีย่เรขาคณติ (Geometric 

Mean = G.M.)  

𝐺𝐺.𝑀𝑀. = �𝑎𝑎1 ∙ 𝑎𝑎2 ∙ … ∙ 𝑎𝑎𝑁𝑁𝑁𝑁  - 
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(ดงึค่าคงทีไ่ปอยูห่น้า ∑ ได)้ 

 (∑ ผลบวก สามารถกระจายได)้ 

 (∑ ผลลบ สามารถกระจายได)้ 



การวดัตาํแหน่งท่ีของข้อมลู 

  

การวดัตําแหน่งทีข่องขอ้มลู ขอ้มลูไมแ่จกแจงความถี่ ขอ้มลูแจกแจงความถี่ 

1) ควอไทล(์แบ่ง 4 ส่วน)  

 

1)เรยีงขอ้มลูจากค่าน้อยไปหาค่ามาก 

2)หาตําแหน่ง สตูร  

3)เทยีบคะแนนจาก  

คะแนน = ค่าของขอ้มลูทีต่รงกบัตําแหน่ง 

+ (เศษ x ช่วงห่างของขอ้มลู)  

1)สรา้งช่องความถีส่ะสมของขอ้มลูที่

กาํหนดให ้ 

2)หาตําแหน่ง สตูร  

3)เทยีบคะแนน สตูร  

𝑄𝑄𝑟𝑟 = 𝐿𝐿 + �
𝑁𝑁𝑟𝑟
4 − ∑𝑓𝑓𝐿𝐿
𝑓𝑓𝑚𝑚

� 𝐼𝐼 

2) เดไซล ์(แบ่ง 10 ส่วน) 

 

1)เรยีงขอ้มลูจากค่าน้อยไปหาค่ามาก 

2) หาตําแหน่ง สตูร  

3)เทยีบคะแนนจาก  

คะแนน = ค่าของขอ้มลูทีต่รงกบัตําแหน่ง 

+ (เศษ x ช่วงห่างของขอ้มลู) 

1)สรา้งช่องความถีส่ะสมของขอ้มลูที่

กาํหนดให ้ 

2)หาตําแหน่ง สตูร  

3)เทยีบคะแนน สตูร  

𝐷𝐷𝑟𝑟 = 𝐿𝐿 + �
𝑁𝑁𝑟𝑟
10 − ∑𝑓𝑓𝐿𝐿

𝑓𝑓𝑚𝑚
� 𝐼𝐼 

3) เปอรเ์ซน็ไทล ์(แบ่ง 100 ส่วน) 1)เรยีงขอ้มลูจากค่าน้อยไปหาค่ามาก 

2) หาตําแหน่ง สตูร  

3)เทยีบคะแนนจาก  

คะแนน = ค่าของขอ้มลูทีต่รงกบัตําแหน่ง 

+ (เศษ x ช่วงห่างของขอ้มลู) 

1)สรา้งช่องความถีส่ะสมของขอ้มลูที่

กาํหนดให ้ 

2)หาตําแหน่ง สตูร  

3)เทยีบคะแนน สตูร  

𝑃𝑃𝑟𝑟 = 𝐿𝐿 + �
𝑁𝑁𝑟𝑟
100 − ∑𝑓𝑓𝐿𝐿

𝑓𝑓𝑚𝑚
� 𝐼𝐼 

เมือ่ 𝐿𝐿    คอื ขอบล่างของชัน้ที ่Qr, Dr, Pr อยู ่ 

     ∑𝑓𝑓𝐿𝐿  คอื ความถีส่ะสมของชัน้ทีอ่ยูก่่อนจะถงึชัน้ที ่Qr, Dr, Pr อยู่  

     𝑓𝑓𝑚𝑚   คอื ความถีข่องอนัตรภาคชัน้ที ่Qr, Dr, Pr อยู ่ 

       𝐼𝐼    คอื ความกวา้งของอนัตรภาคชัน้ที ่Qr, Dr, Pr อยู ่ 

      𝑛𝑛    คอื จาํนวนขอ้มลูทัง้หมด  
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 การวดัการกระจายของข้อมลู 
 

การวดัการกระจายสมับรูณ์ การวดัการกระจายสมัพทัธ์ 

1) พสิยั 

( ขอ้มลูไม่แจกแจงความถี)่ 
พสิยั                             

( ขอ้มลูแจกแจงความถี)่ 
พสิยั  = ขอบบนชัน้สงูสดุ – ขอบล่างชัน้ตํ่าสดุ  

1) สมัประสทิธิข์องพสิยั  

2) ส่วนเบีย่งเบนควอไทล ์

 

 

2) สมัประสทิธิข์องส่วนเบีย่งเบนควอไทล์ 

 

3) ส่วนเบีย่งเบนเฉลีย่ส่วนเบีย่งเบนเฉลีย่ 

( ขอ้มลูไม่แจกแจงความถี)่ 

     

 

( ขอ้มลูแจกแจงความถี)่ 

 

 

3) สมัประสทิธิข์องส่วนเบีย่งเบนเฉลีย่ 

 

4) ส่วนเบีย่งเบนมาตรฐาน  

( ขอ้มลูไม่แจกแจงความถี)่ 

 
                          หรอื  

( ขอ้มลูแจกแจงความถี)่ 

 
                             หรอื  

 

4) สมัประสทิธิข์องการแปรผนั 

 

 

ความแปรปรวน (𝑆𝑆2) 

1) ความแปรปรวน 

 ( )2
2222

2 )(
x

N
x

N
x

N
x

N
xx

S −=









−=

−
= ∑∑∑∑  

2) ความแปรปรวนรวม  
2

21

21
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2
2

2
1
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ค่ามาตรฐาน 

สญัลกัษณ์ เขยีนแทนดว้ย z         สตูร  𝑧𝑧 =  𝑎𝑎𝑠𝑠−𝑎𝑎̅
𝑆𝑆𝐷𝐷 .

   

สมบติัของค่ามาตรฐาน  

1. ผลรวมของค่ามาตรฐานทุกค่า จะเท่ากบั 0 ( ∑𝑧𝑧 = 0)  

2. ค่าเฉลีย่เลขคณติของค่ามาตรฐาน เท่ากบั 0 ( 𝑧𝑧̅ = 0) 
3. ส่วนเบีย่งเบนมาตรฐาน ของค่ามาตรฐานเท่ากบั 1  

4. ผลรวมของกําลงัสองของค่ามาตรฐานของทุกค่าของขอ้มลูเท่ากบัจาํนวนขอ้มลูนัน้  (∑𝑧𝑧2 = 𝑁𝑁)   

5. ถา้ขอ้มลูมกีารแจกแจงแบบเสน้โคง้ปกต ิค่ามาตรฐานจะมคี่าประมาณ -3 ถงึ +3 แต่บางกรณอีาจมคี่ามากกว่า +3 

หรอืน้อยกว่า -3 บา้งเลก็น้อย  

โค้งปกติ 

 
1) ค่าเฉลีย่เลขคณติ มธัยฐาน และฐานนิยม จะมคี่าเท่ากนัและมตีําแหน่งอยูต่รงกลาง  

2) พืน้ทีใ่ตเ้สน้โคง้ปกตมิคี่าเท่ากบั 1 เสมอ หรอื 100%  

ความสมัพนัธเ์ชิงฟังกช์นัระหว่างข้อมลู 

รปูสมการทีต่อ้งใช้ 

 
 



º··Õè 17 ÅíÒ´ÑºÍ¹Ñ¹µ�áÅÐÍ¹Ø¡ÃÁÍ¹Ñ¹µ�  
ลาํดบั 

1) ลาํดบัเลขคณติ คอื ลาํดบัทีม่ผีลต่างของพจน์ที ่n+1 กบัพจน์ที ่n เป็นค่าคงตวั  

   พจน์ทัว่ไป dnaan )1(1 −+=        เมือ่ d คอื ผลต่างรว่ม,  𝑎𝑎1 คอื พจน์ที ่1  

2) ลาํดบัเรขาคณติ คอื ลาํดบัทีม่อีตัราส่วนของพจน์ที ่n+1 ต่อพจน์ที ่n เป็นค่าคงตวั  

   พจน์ทัว่ไป 1
1

−= n
n raa                 เมือ่ r คอื อตัราส่วนรว่ม,  𝑎𝑎1 คอื พจน์ที ่1 

อนุกรม  

1) สญัลกัษณ์แทนการบวก ( ∑ อ่านว่า ซกิมา )  

สมบตัขิอง ∑ 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2) อนุกรมเลขคณติ (Arithmetic Series)  

สตูรผลบวก  [ ]dnanSn )1(2
2 1 −+=   หรอื   [ ]nn aanS += 12

 ม ี2 สตูร ตอ้งจาํไดเ้ลอืกใชต้ามสะดวกเลยจา้  

 

3) อนุกรมเรขาคณติ (Geometric Series)  

สตูรผลบวก 
1

)1(
1

)1( 11

−
−

=
−
−

=
r
ra

r
raS
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n   
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(ดงึค่าคงทีไ่ปอยูห่น้า ∑ ได)้ 

 (∑ ผลบวก สามารถกระจายได)้ 

 (∑ ผลลบ สามารถกระจายได)้ 
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ลิมิตของลาํดบั  

1) สญัลกัษณ์ Lann
=

∞→
lim  

2) ถา้ an มคี่าไมเ่ขา้ใกลเ้ลขใดเลขหน่ึงหรอืมคี่าเขา้ใกลห้รอืเท่ากบัเลขใดๆ 2 จาํนวนขึน้ไป แสดงว่าลาํดบันัน้ไมม่ลีมิติ  

3) ลาํดบัอนนัตท์ีม่ลีมิติ  เรยีก  ลาํดบัคอนเวอรเ์จนต ์ 

4) ลาํดบัอนนัตท์ีไ่มม่ลีมิติ  เรยีก  ลาํดบัไดเวอรเ์จนต ์ 

ทฤษฎีของลิมิต   

ให ้c เป็นค่าคงที ่และ ถา้ Aann
=

∞→
lim  และ Bbnn

=
∞→

lim  แลว้  

 

 

 

 

 

 

วิธีลดัหาลิมิตของลาํดบั 

ลาํดบัอนนัตท์ีม่พีจน์ที ่n อยูใ่นรปูเศษส่วนของพหุนาม  ใหห้าโดยนํากําลงัสงูสุดของพหุนามของเศษกบัส่วน 

มาเปรยีบเทยีบกนั ตามน้ี 

 ถา้กําลงัของเศษ น้อยกว่า กําลงัของส่วน∴ จะได ้ลมิติ = 0  

 ถา้กําลงัของเศษ เท่ากบั กําลงัของส่วน ∴ จะได ้ลมิติ = ส.ป.ส.ของพจน์ทีม่กีําลงัสงูสุดของเศษหารดว้ยของส่วน  

 ถา้กําลงัของเศษ มากกว่า กําลงัของส่วน ∴ ไมม่ลีมิติ  

ลาํดบัอนนัตท์ีม่พีจน์ที ่n อยูใ่นรปูเอกซโ์พเนนเชยีลซึง่มฐีานเป็นเศษส่วน คอื  
n

n b
aa 





= จะได ้

 ถา้เศษ น้อยกว่า ส่วน (a < b) ∴ จะได ้ลมิติ = 0  

 ถา้เศษ เท่ากบั ส่วน  (a = b)     ∴ จะได ้ลมิติ = 1  

 ถา้เศษ มากกว่า ส่วน (a > b)  ∴ ไมม่ลีมิติ  

การหาผลบวกของอนุกรมอนันต์  

1) อนุกรมอนนัตท์ีห่าผลบวกได ้เรยีก อนุกรมคอนเวอรเ์จนต์(Convergent Series)  

2) อนุกรมอนนัตท์ีห่าผลบวกไมไ่ด้ เรยีก อนุกรมไดเวอรเ์จนต์(Divergent Series)  

3) อนุกรมอนนัตเ์ลขคณติ เป็นอนุกรมทีไ่มม่ผีลบวก ยกเวน้ อนุกรมในรปู 0 + 0 + 0 + 0 + ...  = 0 

4) อนุกรมอนนัตเ์รขาคณติ สตูร                     จะหาได ้เมือ่ 1<r  
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ลิมิตของฟังกช์นั  

1) ลมิติทางซา้ย  

   x เขา้ใกล ้a ทางดา้นซา้ย  สญัลกัษณ์                  (x < a)  

   สญัลกัษณ์ของ ลมิติทางซา้ย )(lim xf
ax −→

 

2) ลมิติทางขวา 

   x เขา้ใกล ้a ทางดา้นซา้ย  สญัลกัษณ์                  (x > a)  

   สญัลกัษณ์ของ ลมิติทางซา้ย )(lim xf
ax +→

 

3) ถา้ใชส้ญัลกัษณ์ x→a หมายถงึ x เขา้ใกล ้a ทัง้ซา้ยและขวา   สญัลกัษณ์ )(lim xf
ax→

 

4) ฟงักช์นัจะมลีมิติเมือ่ x มคี่าเขา้ใกล ้a ไดก้ต่็อเมือ่ ลมิติซา้ย = ลมิติขวา 

ทฤษฎีของลิมิต   

ให ้c เป็นค่าคงที ่และ ถา้ Aann
=

∞→
lim  และ Bbnn

=
∞→

lim  แลว้  

 

 

 

 

 

 

5) วธิกีารหาลมิติของฟงักช์นั สามารถทาํได ้3 แบบ คอื  

• โดยการแทนค่า 

• โดยการแยกตวัประกอบ  

• โดยการคณูดว้ยสงัยคุ 

ความต่อเน่ืองของฟังกช์นั  

ฟงักช์นั f(x) จะมคีวามต่อเน่ืองทีจ่ดุซึง่ x = a เมือ่ฟงักช์นันัน้มคีุณสมบตั ิ3 ขอ้ ดงัน้ี  

1. f(a) หาค่าได ้ 

2. )(lim xf
ax→

หาค่าได ้ 

3. f(a) )(lim xf
ax→

=
 

 

 

 

 

 

−→ ax

+→ ax

cc
n

=
∞→

lim.1

cAacca nnnn
==

∞→∞→
limlim.2

( ) BAbaba nnnnnnn
+=+=+

∞→∞→∞→
limlimlim.3

( ) BAbaba nnnnnnn
−=−=−

∞→∞→∞→
limlimlim.4

( ) ABbaba nnnnnnn
=⋅=⋅

∞→∞→∞→
limlimlim.5

0;
lim

lim
lim.6 ≠==









∞→

∞→

∞→
B

B
A

b

a

b
a

nn

nn

n

n

n

( ) ( ) kk
nn

k
nn

Aaa ==
∞→∞→

limlim.7

Aaa nnnn
==

∞→∞→
limlim.8

Aaa nnnn
==

∞→∞→
limlim.9



อตัราการเปล่ียนแปลง 
1) อตัราการเปลีย่นแปลงเฉลีย่ของ y เทยีบกบั x ในช่วง x ถงึ x + h    

คอื 
h

xfhxf
xx

xfxf
xx
yy

x
y )()()()(

12

12

12

12 −+
=

−
−

=
−
−

=
∆
∆  

2) อตัราการเปลีย่นแปลงของ y เทยีบกบั x ที ่x ใดๆ 

คอื 
h

xfhxf
xx
yy

x
y

hhh

)()(limlimlim
0

12

12

00

−+
=

−
−

=
∆
∆

→→→
 

อนุพนัธข์องฟังกช์นั 

หาอนุพนัธโ์ดยใชส้ตูร 
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duun
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du n

n
1.9 −⋅=

  
 

อนุพนัธอ์นัดบัสงู 

หมายถงึ การหาอนุพนัธข์องฟงักช์นั y = f(x) มากกว่า 1 ครัง้ เรยีกว่า อนุพนัธอ์นัดบัหน่ึง, อนุพนัธอ์นัดบัสอง, 

อนุพนัธอ์นัดบัสาม เช่นน้ีไปเรือ่ยๆ  

อนุพนัธข์อง Implicit Function 

Implicit Function เป็นฟงักช์นัทีไ่มส่ามารถบอกไดว้่า ตวัแปรใดเป็นตวัแปรอสิระ 

ซึง่ฟงักช์นัจะอยูใ่นรปู                                
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=
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ความชนัของเส้นโค้ง ณ จดุใดๆ 

จากฟงักช์นั y = f(x) เป็นสมการของเสน้โคง้ จะได้  

1) ความชนัของเสน้โคง้ทีจ่ดุ (x,y) ใดๆ )(xf
dx
dym ′===

 
 

2) สตูรการสรา้งสมการเสน้ตรง คอื )( 11 xxmyy −=−  

3) เสน้ตรงทีข่นานกนัมคีวามชนัเท่ากนั )( 21 mm =  

4) เสน้ตรงทีต่ ัง้ฉากกนั ความชนัคณูกนัไดเ้ท่ากบั -1 )1( 21 −=⋅mm  
 

ค่าสงูสดุสมัพทัธแ์ละค่าตํา่สดุสมัพทัธ์ 

1) หาโดยใชว้ธิทีีใ่ชฟ้งักช์นัเพิม่ ฟงักช์นัลด หรอืใชอ้นุพนัธอ์นัดบัที ่2 กไ็ด้ 

ความเรว็และความเร่ง 

สตูรเกีย่วกบัความเรว็และความเรง่  

ให ้S = f(t) เป็นสมการเคลื่อนที ่จะได ้ 

1) ความเรว็ขณะเวลา t 
h

tfhtftf
dt
dsv

h

)()(lim)(
0

−+
=′===

→
 

2) ความเรง่ขณะเวลา t )(tf
dt
dva ′′===  

3) ความเรว็เฉลีย่ในช่วงเวลา t1 ถงึ t2 
12

12 )()(
tt

tftf
−
−

=  

4) อตัราเรว็ ขณะเวลา t =  

5) อตัราเรง่ ขณะเวลา t =   

6) อตัราเรว็เฉลีย่ ในช่วงเวลา t1 ถงึ t2 
12

12 )()(
tt

tftf
−
−

=
 

7) ดฟิระยะทางไดค้วามเรว็ ดฟิความเรว็ไดค้วามเรง่
 

การอินทิเกรต 

สตูรการอินทิเกรต  

ckxkdx +=∫)1  

1;
1

)2
1

−≠+
+

=
+

∫ nc
n
xdxx

n
n  

∫∫ = dxxfkdxxkf )()()3  

∫∫∫ ±=± dxxgdxxfdxxgxf )()()]()([)4  

อินทิกรลัจาํกดัเขต 

สตูร  
b

a

b

a

xFaFbFdxxf )()()()( =−=∫  

 

 

v

a



การหาพ้ืนทีที่ปิ่ดล้อมด้วยเส้นโค้ง 

1) f(x) ≥ 0 สาํหรบัทุกค่าของ x ทีอ่ยูใ่นช่วง [a , b] แลว้ A เป็นพืน้ทีเ่หนือแกน x และ ∫=
b

a

dxxfA )(  

2) f(x) ≤0 สําหรับทกุคา่ของ x ท่ีอยูใ่นชว่ง [a , b] แล้ว A เป็นพืน้ท่ีใต้แกน x และ ∫−=
b

a

dxxfA )(  
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วิธีเขียนกราฟของอสมการเชิงเส้น 

1) วธิเีขยีนกราฟของอสมการเชงิเสน้ 

ขัน้ที ่1 เปลีย่นอสมการเชงิเสน้ใหเ้ป็นสมการเชงิเสน้  

ขัน้ที ่2 เขยีนกราฟของสมการเชงิเสน้เรยีกเสน้ตรง L  

ขัน้ที ่3 จดัรปูอสมการใหมเ่พื่อดวู่าส่วนใดคอืพืน้ทีท่ีต่อ้งการ  

2) ตวัแบบทางคณติศาสตรข์องกําหนดการเชงิเสน้ ประกอบดว้ย  

2.1 ฟงักช์นัเชงิเสน้ หรอื สมการเสน้ตรง เรยีกว่า สมการจดุประสงค ์ 

เช่น  ฟงักช์นัทีเ่กีย่วกบัผลกําไรมากทีสุ่ด   ฟงักช์นัทีเ่กีย่วกบัตน้ทุนทีน้่อยทีสุ่ด สมการจดุประสงคจ์ะนํามาใช้

คาํนวณหาค่าสงูสุด หรอืค่าตํ่าสุดของสิง่ทีต่อ้งการ  

2.2 เงือ่นไขบงัคบัเรยีกว่า  อสมการข้อจาํกดั  

เป็นอสมการ หรอื สมการทีเ่ป็นเงือ่นไขทีก่ําหนดให ้  

เช่น  x + 3y < 9  

       x ≥ 0  

        y ≥ 0  

3) การแกป้ญัหาโจทยก์ําหนดการเชงิเสน้ 

    มขีัน้ตอน ดงัน้ี 

ขัน้ท่ี สมมตติวัแปรทีใ่ชใ้นฟงักช์นัเป้าหมาย  

ขัน้ท่ี สรา้งฟงักช์นัเป้าหมาย หรอื ฟังกช์นัจดุประสงค ์ใหส้อดคลอ้งกบัสิง่ทีโ่จทยต์อ้งการ 

ขัน้ท่ี สรา้งเง่ือนไขบงัคบั หรอื ขอ้จาํกดั ตามขอ้มลูทีโ่จทยส์ัง่ 

ขัน้ท่ี เขยีนกราฟตามเงือ่นไข จะไดเ้ซตของจดุ (x,y) ในบริเวณท่ีแรเงา  

            เรียกว่า คาํตอบท่ีเป็นไปได้ 

ขัน้ท่ี หาพกิดัของ (x,y) ทีเ่ป็นจดุมมุของกราฟแลว้นําแต่ละจดุไปหา 

              ค่าทีเ่ป็นค่าสงูสุด หรอื ตํ่าสุดตามตอ้งการ  

 
 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 

 

 

 

กิจกรรมที่ 1 : ปัญหา “ช่วยหนูที” 

หนูญาญ่ามีเงินเก็บอยู่ 500,000 บาท  วันหนึ่งหนูญาญา่อยากน าเงินไปฝาก    

เพื่อกินดอกเบีย้สัก 5 ปี แต่ว่าเอาละซิ !!! ธนาคารแต่ละธนาคารมีเง่ือนไขในการฝาก

แตกต่างกัน ดังนี ้

 

 

 

 

 

 

 

 

 

นักเรียนช่วยหนูญาญา่ทีว่าจะเลือกฝากเงินกับธนาคารไหนด ี จึงจะไดเ้งินฝากสูงสุด 

กิจกรรมประจ าหน่วย (ครั้งที่ 7) 

ให้ดอกเบี้ยในอัตรา 6% จ่ายเพียงคร้ังเดียว 

ให้ดอกเบี้ยในอัตรา 4% จ่ายทุกๆ  3  เดือน 

ให้ดอกเบี้ยในอัตรา 5% จ่ายทุกป ีปีละคร้ัง 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 

 

 

 

กิจกรรมที่ 2 : ปัญหา “ตัวพ่อของวงการ” 
N กับ M เข้ามาเป็นนักแสดงในสังกัดช่อง T TV พร้อมกันในป ีพ.ศ. 2558 กับ

เร่ืองแรก “เงารักลวงใจ” และมีผลงานต่างๆ ตามมาอกีมากมาย มีนิตยสารฉบบัหนึ่ง

สัมภาษณ์ทั้งสองคนเกี่ยวกบัรายได้ของซุปเปอร์สตาร์พร้อมกัน เพื่อดวู่าตวัพ่อของวงการ

มีรายได้ขนาดไหนกัน   

 นักข่าว :  “สวัสดีครับ N M” 
 N – M :  “สวัสดีครับ” 
 นักข่าว :  “วันนี้นะครับเราก็จะมาถามถึงส่ิงที่หลายคน 
  อยากรู้ก็คือ รายได้ของทั้งสองคน ในฐานะที่เป็น 
  ซุปเปอร์สตาร์ในขณะนี้ ว่ามากน้อยแค่ไหน” 
   
N : “เราเปิดเผยได้เฉพาะเงินเดือนของทางช่องนะครับ ในส่วนอื่นเปิดเผยไม่ได้” 
นักข่าว :  “แค่นั้นก็ได้ครับ” 
N : “ของผมนะครับเริ่มต้นที่เดือนละ 90,000 บาท  แต่จะค่อยๆ  
 เพิ่มขึ้นปีละ 5% ครับ” 
M : “ของผมนะครับเริ่มต้นน้อยกวา่ N ได้แค่เดือนละ 70,000 บาท  
 แต่จะค่อยๆ เพิ่ม ปีละ 7% ครับ” 
นักข่าว :  “โห! อยา่งนี้อีกไม่นาน M ก็มีเงินเดือนแซงหน้า N ซิครับ” 
N : “จริงหรอครับ!!!  แล้วอีกนานไหมครับ” 
 

นักเรียนลองช่วยคิดทีซิวา่เงินเดือนของ M จะแซง N หรือไม่   
ถ้าแซงเมื่อใด M จะมีเงินเดือนมากกวา่ N 

กิจกรรมประจ าหน่วย (ครั้งที่ 8) 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 

 

 

 

กิจกรรมที่ 3 : ปัญหา “แบคทีเรียของฉัน” 

 นักวิทยาศาสตร์คนหนึ่ง ได้เพาะเช้ือจุลนิทรีย์ในห้องปฏิบัตกิารของเขา และเฝ้า

สังเกตจ านวนแบคทีเรียซึ่งเพิ่มขึ้นจ านวนมากจากการเพาะเช้ือจุลินทรีย์อย่างใจจดใจจ่อ  

จากเครื่องตรวจนับจุลินทรีย ์จนพบวา่ จ านวนแบคทีเรียในการเพาะเช้ือจุลินทรีย์ใน t 

ชั่วโมง มีสูตรเป็น n(t) = 500e0.45t  

 หากเขาสังเกตจนเวลาผ่านไป 3 ชัว่โมง จะพบจ านวนแบคทีเรียเป็นเท่าไร  และ

ถ้าสังเกตพบวา่มีจ านวนแบคทีเรีย 10,000 ตัว  แสดงว่าเขาใช้เวลาไปกี่ชั่วโมง 

 

 

 

กิจกรรมประจ าหน่วย (ครั้งที่ 9) 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 

 

 

 
กิจกรรม : คู่เดือด 
 ด าและขาว เป็นเด็กวัดอยูก่ับหลวงตามาตั้งแต่เด็ก และเมื่อเติบโตต่างคนก็มี   
งานท า เมื่อปีใหม่ที่ผ่านมา ด าและขาวได้มาเยี่ยมหลวงตาทั้งคู่ 
หลวงตา : “เป็นไงบ้าง เจ้าทั้งสอง ท างานอะไรกันบางล่ะ” 
ขาว : “ผมท างานเป็นพนักงานบริษัท เงินเดือนก็เร่ิมต้น 20,000 บาทแตจ่ะเพิ่มขึ้น 
  ทุกๆ ปีครับ ปีละ 1,000 บาท ครับ” 
หลวงตา :  “ของผมท างานราชการเงินเดือนเร่ิมต้นน้อยกว่าขาวครับ ก็เร่ิมต้นที่ 15,000  
  บาท และจะค่อยๆ เพิ่มขึ้น ปีละ 5% ครับ” 
หลวงตา : “เอ้อ ตอนนี้เจ้าขาวเงินเดือนมากกวา่เจา้ด า แตพ่อหลายปีเขา้ เจ้าด าก็มี 
  เงินเดือนมากกว่าเขา้ขาวนั่นแหละ” 
ด า : “แล้วอีกกี่ปีกันละ่ครับ หลวงตา” 
 นักเรียนลองช่วยขาว คิดหน่อยซิว่า อีกกี่ปี ด าจะมีเงินเดือนมากกว่าขาว 
 

 

กิจกรรมประจ าหน่วย (ครั้งที่ 10) 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 

กิจกรรม : คู่เดือด 
1.  สิ่งที่สถานการณ์ปัญหาตอ้งการมีอะไรบา้ง 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
2. สิ่งที่สถานการณ์ปัญหาก าหนดมาให้ มอีะไรบ้าง 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
3. เงินเดือนเพิ่มขึ้นปีละ 5% หมายความวา่อยา่งไร 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
4. ความรู้/แนวคิดทางคณิตศาสตร์ที่น ามาใช้ในการแก้ปัญหานี้ มอีะไรบ้าง 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
5. ขั้นตอน/กลยุทธ์ (strategy) ที่สามารถน ามาใช้ในการแก้ปัญหานี้ มีอะไรบ้าง 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
6. จงแสดงแนวคิด อยา่งละเอียด 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 

กิจกรรม : ปัญหา “ช่วยหนูที” 

1.  สิ่งที่สถานการณ์ปัญหาตอ้งการมีอะไรบา้ง 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
2. สิ่งที่สถานการณ์ปัญหาก าหนดมาให้ มอีะไรบ้าง 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
3. ความรู้/แนวคิดทางคณิตศาสตร์ที่น ามาใช้ในการแก้ปัญหานี้ มอีะไรบ้าง 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
4. ขั้นตอน/กลยุทธ์ (strategy) ที่สามารถน ามาใช้ในการแก้ปัญหานี้ มีอะไรบ้าง 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
5. จงแสดงแนวคิด อยา่งละเอียด 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 

กิจกรรม : ปัญหา “ตัวพ่อของวงการ” 
1.  สิ่งที่สถานการณ์ปัญหาตอ้งการมีอะไรบา้ง 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
2. สิ่งที่สถานการณ์ปัญหาก าหนดมาให้ มอีะไรบ้าง 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
3. ความรู้/แนวคิดทางคณิตศาสตร์ที่น ามาใช้ในการแก้ปัญหานี้ มอีะไรบ้าง 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
4. ขั้นตอน/กลยุทธ์ (strategy) ที่สามารถน ามาใช้ในการแก้ปัญหานี้ มีอะไรบ้าง 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
5. จงแสดงแนวคิด อยา่งละเอียด 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 

กิจกรรม : ปัญหา “แบคทีเรียของฉัน” 
1.  สิ่งที่สถานการณ์ปัญหาตอ้งการมีอะไรบา้ง 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
2. สิ่งที่สถานการณ์ปัญหาก าหนดมาให้ มอีะไรบ้าง 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
3. ความรู้/แนวคิดทางคณิตศาสตร์ที่น ามาใช้ในการแก้ปัญหานี้ มอีะไรบ้าง 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
4. ขั้นตอน/กลยุทธ์ (strategy) ที่สามารถน ามาใช้ในการแก้ปัญหานี้ มีอะไรบ้าง 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
5. จงแสดงแนวคิด อยา่งละเอียด 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………. 



นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
 

 

 

 
กิจกรรมที่ 1 : ยี่ห้อรถยนต ์
 

 สมพล อุดม ธิดา และกิ่งแก้ว มีรถคนละ 1 คัน เป็นรถญี่ปุ่น 2 คัน ยีห่้อนิสสัน 
และโตโยต้า  เป็นรถยุโรป 2 คัน ยี่ห้อเบนซ์ และวอลโว ่

1) สมพลไม่เป็นเจ้าของรถญี่ปุ่น 
2) ธิดาไปเต้นร ากับเจ้าของรถโตโยต้า 
3) อุดมเป็นเจ้าของรถวอลโว ่

 
1.  ข้อสรุปใดได้จากประโยคที่ 1 
 …………………………………………………………………………………………………………………… 
2.  ข้อสรุปใดได้จากประโยคที่ 1 และ 3 
 …………………………………………………………………………………………………………………… 
3. ธิดาไปเต้นร ากับใคร 
 …………………………………………………………………………………………………………………… 
4. กิ่งแก้วมีรถยี่ห้ออะไร 
 …………………………………………………………………………………………………………………… 
 
 
 
 
 
 
 

กิจกรรมประจ าหน่วย (ครั้งที่ 11) 



นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
 

 

 

 

กิจกรรมที่ 2 : แบบรปู 
ค าชี้แจง  จงหาแบบรูปถัดไปจากแบบรปูที่ก าหนดให ้โดยการใช้เหตุผล 
1.  
 

 

 

 

A x C  มีค่าเท่าใด.......................................................................................... 
 

2.  42  = 16 
  342  = 1,156 
  3342  = 111,556 
  3,3342 = 11,115,556 
  …………….. = …………………….. 
3.  กานดาอ่านหนังสือเล่มหนึ่งซ่ึงมี 50 หน้า ทกุวัน โดยบันทกึหน้าสุดทา้ยของแต่ละวัน 
    ดังนี ้  

 

 

    ถ้ากานดาเร่ิมอา่นหนังสือ วันที่ 14 มกราคม 2554  ในอัตราเช่นนี้ไปเรื่อยๆ กานดา 
    อ่านหนังสือจบในวันที่เท่าใด 
    ………………………………………………………………………………………………………………… 
 

กิจกรรมประจ าหน่วย (ครั้งที่ 12) 

12 

4 5 3 

10 

3 5 2 

8 

1 3 4 

A 

7 8 5 

20 

9 6 C 



นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
 

 

 

กิจกรรมที่ 3 : ปรมิาตร 
พิจารณาภาชนะบรรจุน้ า A และ B ดังรูป จากรูปภาชนะทั้งสองมีส่วนสูงเท่ากัน 

และความยาวของเส้นทแยงมุมของฝาซึง่เป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส(บริเวณแรเงา)ภาชนะ A 
เท่ากับความยาวเส้นผ่านศูนย์กลางของฝาภาชนะ B (บริเวณแรเงา) 
 
 
 
 
 
 
 
 

จากสถานการณ์ขา้งต้น จงตอบค าถามแต่ละข้อต่อไปนี ้
1.  ระหวา่งภาชนะ A กับภาชนะ B ภาชนะใดมีปริมาตรมากกว่ากัน พร้อมอธบิาย   
    แนวคิดสนับสนุนค าตอบโดยใช้ความสัมพันธ์ระหว่างส่วนสูงและความยาวของ 
    เส้นทแยงมุมของฝา 
     ……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
     ……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
     ……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
     ……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

2.  จงพิจารณาขอ้ความทีว่่า “ถ้าเปิดน้ าออกจากภาชนะทั้งสอง โดยใหป้ริมาณน้ าของ 
    ภาชนะแต่ละใบเหลือเพยีงคร่ึงเดียว แล้วระดับน้ าของภาชนะทั้งสองจะอยู่ทีร่ะดับ 
    หมายเลข 6” ข้อความข้างต้นเป็นจริงหรือเท็จ พร้อมให้เหตุผลสนับสนุนค าตอบ 
     ……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
     ……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
     ……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
     ……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

กิจกรรมประจ าหน่วย (ครั้งที่ 13) 



นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
 

 

 

กิจกรรมที่ 4 : ทฤษฎบีทพีทาโกรัส 
 สังเกตพื้นที่รูปคร่ึงวงกลม ต่อไปนี้ 

 
 ก าหนดให้รูปสามเหลีย่มมุมฉากมีด้านตรงข้ามมุมฉากยาว b เซนติเมตร และด้าน
ประกอบมุมฉากยาว a เซนติเมตร และ c เซนติเมตร  

ความยาวด้านทั้งสาม 
ของรูปสามเหล่ียมมุมฉาก 

พื้นที่รูปครึ่งวงกลมบน
ด้านตรงข้ามมุมฉาก  

(b) 

พื้นที่รูปครึ่งวงกลมบน
ด้านประกอบมุมฉาก 

(a) 

พื้นที่รูปครึ่งวงกลมบน
ด้านประกอบมุมฉาก 

(c) 

6, 8, 10 (52) = 25 (32) = 9 (42) = 16 
10, 24, 26 (132) = 169 (52) = 25 (122) = 144 
12, 16, 20 (102) = 100 (62) = 36 (82) = 64 

ข้อใดสรุปได้ถูกต้อง 
ก. ส าหรับรูปครึ่งวงกลมใดๆ พื้นที่ของรูปครึ่งวงกลมบนด้านตรงข้ามมุมฉาก เท่ากบั 
 ผลบวกของพื้นที่รูปคร่ึงวงกลมบนด้านประกอบมุมฉาก 
ข. ส าหรับรูปวงกลมใดๆ พื้นที่ของรูปวงกลมบนด้านตรงข้ามมุมฉาก เท่ากบัผลบวกของ 
 พื้นที่รูปวงกลมบนด้านประกอบมุมฉาก 
ค. ส าหรับรูปเรขาคณิตใดๆ พื้นที่ของรูปเรขาคณิตใดๆ บนด้านตรงข้ามมุมฉาก เท่ากับ 
 ผลบวกของพื้นทีข่องรูปเรขาคณิตนั้นบนด้านประกอบมุมฉาก 
ง. ไม่มีข้อใดสรุปถูกต้อง 

กิจกรรมประจ าหน่วย (ครั้งที่ 14) 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
 

 

 

 

กิจกรรมที่ 1 : หกเหลีย่มด้านเท่า 
 

 รูปหกเหลี่ยมด้านเท่ามุมเท่าสองรูปมีจุดศูนย์กลางร่วมกัน ดังรูป ถ้ารูปใหญ่มี
ความยาวรอบรูปเท่ากับ 48 หน่วย  รูปเล็กมีความยาวรอบรูป 36 หน่วย จงหาพื้นที่ที่ 
แรเงา 
 
 
 
 
จงตอบค าถามต่อไปนี ้
1.  หากจะแก้ปัญหานี้ จะต้องใช้ความรูท้างคณิตศาสตร์ใดบ้างที่เพียงพอในการหา 
    ค าตอบ โดยตอบในรูปทฤษฎบีท กฏ สูตร นิยาม (ระบุเป็นชื่อหรือเขียนอธิบายสาระคัญ) 
     ……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
     ……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
     ……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

2.  ใช้ความรู้ทางคณิตศาสตร์ในข้อ 1 น ามาเขียนอธิบายแนวทางเป็นข้อๆ เพื่อหา 
    ค าตอบโดยไม่ต้องค านวณ 
     ……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
     ……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
     ……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

3.  ให้ลองยกตวัอยา่งสถานการณ์ปัญหาที่ใกล้เคียงกับชีวิตจริง โดยใช้ความรู้ในข้อที่ 1 
    โดยไม่ต้องค านวณหาค าตอบ 
     ……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
     ……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
     ……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
     ……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

กิจกรรมประจ าหน่วย (ครั้งที่ 19) 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
 

 
 
 

 

กิจกรรมที่ 2 : โปรโมชั่นโทรศัพท์ 
 ธิดาต้องการเปลีย่นโปรโมชั่นการใช้โทรศัพท์แทนโปรโมชั่นเดิม เมื่อสอบถาม
พนักงานให้บริการ พบว่าม ีโปรโมชั่นการใช้โทรศัพท์ใหม่ 2 โปรโมชั่น ซ่ึงมีรายละเอียด
ดังตาราง 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ธิดาเป็นนักเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีที่ 2 อาศัยอยูก่ับคุณพ่อในหมู่บา้นแห่งหนึ่ง ซ่ึง
ธิดาต้องเดินทางไปและกลับ ระหวา่งปากทางเข้าหมู่บา้น และโรงเรียนโดยรถโดยสาร
ประจ าทางทุกวัน (วันเสาร-์อาทิตย ์ธิดาต้องไปเรียนพิเศษโดยรถโดยสารประจ าทาง
เช่นกัน) และคุณพ่อได้ซ้ือโทรศัพท์มือถอืให้ธิดา 1 เครื่อง ซ่ึงสมมติให้ในแต่ละเดือน ธิดา
จะมีการใช้เวลาในการโทรศัพท์ติดต่อกบับุคคลดังต่อไปนี้ 
     โทรศัพท์ให้คุณพ่อมารับที่ปากทางเข้าหมู่บ้านทุกวัน วันละ 1 คร้ัง  

คร้ังละ 1 นาที 
     เมื่อกลับถึงบ้านต้องโทรศัพท์หาคุณแม่ซึ่งอยู่ต่างจังหวัดทุกวันวันละ 1 คร้ัง  

คร้ังละ 15 นาที 
     โทรปรึกษาเร่ืองการบา้นและการเรียนกบัเพื่อน ทุกวันวันละ 1 คร้ัง  

คร้ังละ 10 นาที 
จากสถานการณ์ที่ก าหนดให้ จงตอบค าถามต่อไปนี้  

กิจกรรมประจ าหน่วย (ครั้งที่ 20) 

1.  โปรโมชั่น สดุคุ้ม 199 บาท  ค่าบริการรายเดือน 199 บาท 
 อัตราค่าใช้บริการ นาทีละ 25 สตางค์ ตลอด 24 ชั่วโมง ทกุเครือข่าย 

2.  โปรโมชั่น สดุเจ๋ง 89 บาท  ค่าบริการรายเดือน 89 บาท 
 อัตราค่าใช้บริการ นาทีที่ 1 - 5 นาทีละ 1 บาท 
 นาทีที่ 5.01-60 ไม่คิดค่าบริการ (ฟรี) 
 นาทีที่ 61 เป็นต้นไปนาทีละ 2 บาท ตลอด 24 ชั่วโมง ทกุเครือข่าย 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
 

1.  จากสถานการณ์ที่ก าหนดให ้จงน าขอ้มูลเติมลงในช่องว่าง เพื่อค านวณความถี่ในการ
ใช้โทรศัพท์ และเวลาทีธ่ิดาใช้ในการโทรศัพท์หาบุคคลต่างๆ ในเวลา 1 เดือน (30 วัน) 
 

เหตุการณ์ 
ความถี่ในการใช้โทรศัพท ์ เวลาที่ใช้โทรศัพท์ 
คร้ัง/วัน คร้ัง/เดือน นาที/วัน นาที/เดือน 

1. โทรให้คุณพ่อมารับ     
2. โทรหาคุณแม ่     
3. โทรหาเพื่อน     

รวม     
 
2.  จงเติมข้อความลงในตารางการเปรียบเทียบอัตราค่าใช้โทรศัพท์ให้สมบูรณ์ ถกูต้อง
พร้อมทั้งอธิบายแนวคิด เหตุผลประกอบการตัดสินใจเลือกโปรโมชั่นโทรศัพท์เพียง
โปรโมชั่นเดียว 
ตาราง การเปรียบเทียบอัตราค่าใช้บรกิารโทรศัพท์ 

รายละเอียด 
การใช้โทรศัพท ์

เวลาใน
การโทร
(ต่อครั้ง) 

โปรโมชั่น สุดคุ้ม 199 บาท โปรโมชั่น สุดเจ๋ง 89 บาท 
ค่าใช้บริการ 

ต่อครั้ง (บาท) 
ค่าใช้บริการต่อ 
30 วัน (บาท) 

ค่าใช้บริการ 
ต่อครั้ง (บาท) 

ค่าใช้บริการต่อ 
30 วัน (บาท) 

1. โทรหาคุณพ่อ      
2. โทรหาคุณแม ่      
3. โทรหาเพื่อน      

รวมค่าใช้บริการโทรศัพท์ใน 30 วัน    
รวมค่าโทรศัพท์ใน 30 วัน+ค่าบริการรายเดือน    

 
ถ้านักเรียนเป็นธิดา  จะตัดสินใจเปลี่ยนมาใช้โปรโมชั่น……………………………………………… 
เพราะ.............................................................................................................................…. 
.............................................................................................................................…........... 
 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
 

 
 

 
 
กิจกรรมที่ 3 : โภชนาการ 
 ถ้านักเรียนเป็นเด็กหญิงสินี อาย ุ14 ปี หนัก 40 กิโลกรัม สูง 158 เซนติเมตร 
และต้องเลือกรับประทานอาหารด้วยตนเองภายใน 1 วัน  ให้ได้รับสารอาหารที่เพียงพอ
กับความต้องการของร่างกาย และเหมาะสมกับพลังงานที่ใช้ในการท ากิจกรรมตา่งๆ ใน 
1 วัน โดยมีข้อตกลงเบื้องต้น คือ 

- ตามหลักโภชนาการ จะต้องรับประทานอาหารในแต่ละวันให้ได้รับสารอาหาร 
ทั้ง 6 ชนิด (คาร์โบไฮเดรต, โปรตีน, ไขมัน, วิตามิน, เกลอืแร่ และน้ า) ให้เพยีงพอกับ 
ความต้องการของร่างกายและเหมาะสมกับพลังงานที่ใช้ในการท ากจิกรรมต่างๆ ใน 1 วัน 

- ปริมาณพลังงาน (Kcal) ที่ได้รับจากการรับประทานอาหารจะต้องมากกว่า
พลังงานที่ใช้ (Kcal) ในการท ากิจกรรมต่างๆ ในหนึ่งวัน จ านวน 100 กิโลแคลลอรี่ (Kcal) 
เพื่อให้มีปริมาณพลังงานจากสารอาหารที่เหลือจากการเผาผลาญในการท ากจิกรรมต่างๆ 
ส าหรับเก็บไว้ในร่างกายเพื่อเป็นพลังงานส ารอง 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

กิจกรรมประจ าหน่วย (ครั้งที่ 21) 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
 

ให้นักเรียนตอบค าถามจากข้อมูลเบื้องตน้ที่โจทยก์ าหนดให้ 
1.  ให้นักเรียนแสดงวิธกีารค านวณพลังงานที่สินีใช้ในการท ากิจกรรมภายใน 1 วัน แล้ว 
 เติมลงในช่องว่างของตารางแสดงพลังงานที่สินีใช้ในการท ากิจกรรมต่างๆ  
วิธีคิด นอนวันละ 8 ชั่วโมง    ใช้พลังงาน............................................ 
  เขียนหนังสือ อา่นหนังสือวันละ 7 ชั่วโมง ใช้พลังงาน............................................ 
  อาบน้ า แปรงฟัน วันละ 1 ชั่วโมง  ใช้พลังงาน............................................ 
  ล้างจาน วันละคร่ึงชั่วโมง   ใช้พลังงาน............................................ 
  ว่ายน้ า วันละ 2 ชั่วโมง   ใช้พลังงาน............................................ 
  กิจกรรมอื่นๆ วันละ 5 ชั่วโมงคร่ึง  ใช้พลังงาน............................................ 
  รวมพลังงานที่สินีใช้ในการท ากิจกรรมใน 1 วัน เท่ากับ......................กิโลแคลลอรี 
โดยมีรายละเอียดดังตาราง 
 

ตารางแสดงพลังงานที่เด็กหญิงสินีใช้ในการท ากจิกรรมต่างๆ ใน 1 วัน 

กิจกรรมที่ท าในแต่ละวัน 
เวลาที่ท า
กิจกรรม 
(ชั่วโมง) 

พลังงานที่ใช้ (Kcal) 
ใน 1 ชม. ต่อ น.น.

ร่างกาย 1 kg. 

พลังงานที่ใช้ (Kcal) 
ใน 1 วัน ตอ่น.น.
ร่างกาย 40 kg. 

นอน 8 ชั่วโมง 0.97  
เขียนหนังสือ อา่นหนังสือ 7 ชั่วโมง 2.52  

อาบน้ า แปรงฟัน 
(วันละ 2 ครั้งครั้งละครึ่งชม.) 

1 ชั่วโมง 2.81  

ล้างจาน คร่ึงชั่วโมง 1.22  
ว่ายน้ า 2 ชั่วโมง 4.37  
กิจกรรมอื่นๆ 5 ชั่วโมงคร่ึง 0.30  

รวมพลังงานที่สินีใช้ในการท ากิจกรรม (Kcal)  
 
 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
 

2.  สมมติว่าไม่มีข้อหา้มทางศาสนา/ไม่มีข้อจ ากัดอื่น ให้นักเรียนเลือกรับประทาน 
 อาหารจากชุดอาหารที่ก าหนดให้เพียง  1 ชุด พร้อมแสดงเหตุผล แนวคิด และ 
 รายละเอียดสารอาหารที่ได้รับจากการรับประทานอาหารแต่ละชนิดให้ถูกต้อง 
 ตามหลักโภชนาการ 
ตอบ   เลือกรับประทานอาหารชุดที่............. เพราะ.......................................................... 
  ………………………………………….……………………………………………………………………… 
  ………………………………………………….……………………………………………………………… 
  …………………………………………………….…………………………………………………………… 
  …………………………………………………….…………………………………………………………… 
รายละเอียดสารอาหารที่ได้รับจากการรับประทานอาหารแต่ละชนิด 
คาร์โบไฮเดรต ได้จาก............................................................................................. 
    …………………………………………………………………………………………….. 
โปรตีน  ได้จาก............................................................................................. 
    …………………………………………………………………………………………….. 
ไขมัน   ได้จาก............................................................................................. 
    …………………………………………………………………………………………….. 
เกลือแร่ และวิตามิน ได้จาก............................................................................................. 
    …………………………………………………………………………………………….. 
 
3.  จงบอกเหตุผลโดยอาศัยหลกัโภชนาการสนับสนุนในการไม่เลือกรับประทานอาหาร  
 อีก 1 ชุด 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
 

 
 
 
กิจกรรมที่ 4 : ความน่าจะเป็น 
1. แม่ซื้อขนมปังไส้เผือกกับไส้ใบเตยรวม 25 ชิ้น คิดเป็นเงิน 220 บาท ถ้าขนมปังไส้
เผือกราคาชิ้นละ 8 บาท และขนมปังไส้ใบเตยราคาชิ้นละ 10 บาท จงหาความน่าจะเป็น
ที่ลูกสุ่มหยิบขนมปัง 1 ชิ้นแล้วได้ขนมปังไส้เผือก 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
2. ในลังมีขวดเหมือนกันและขนาดเท่ากับอยู่ 5 ขวด ซ่ึงแต่ละขวดบรรจุของเหลวดังนี้ 
น้ ามะนาว, น้ าปลา, น้ าฝร่ัง, น้ าส้มสายชู และน้ ามะขามเปยีก ถ้าสุ่มหยิบขวดขึน้มา 2 
ขวด โดยหยิบทีละขวดแบบใส่คืน จงหาความน่าจะเป็นที่ขวดทั้ง 2 ใบนั้นบรรจุของเหลว
ที่เป็นกรด 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 

กิจกรรมประจ าหน่วย (ครั้งที่ 22) 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
 

3. งานวัดประจ าปีแห่งหนึ่งมีร้านค้าร้านหนึ่งจัดการปาเป้าเพือ่การเสี่ยงโชค โดยท า
แป้นปาเป้าเป็นรูปวงกลม มีตัวเลข 1-9 เรียงกันตามช่องที่แบ่งเท่ากันบนแป้นวงกลมให้
ลูกค่าใช้ลูกดอกปาเป้าเสี่ยงโชค โดยมีกติกาวา่ให้ลูกค้าปาเป้าเสี่ยงโชคคร้ังหนึ่ง ถ้า
ลูกดอกติดที่ช่องตัวเลข 5 หรือ 9 แล้ว ร้านค้านั้นจะจา่ยเงินให้ลูกค้า 45 บาท แต่ละคร้ัง
ที่ปาเป้า ลกูค้าต้องจ่ายเงินซ้ือตั๋วหนึ่งใบราคา 20 บาท ถ้าอภิชยัซ้ือตั๋วเพื่อปาเปา้เส่ียง
โชคหนึ่งใบ จงหาค่าคาดหมายทีอ่ภิชยัจะได้เงินเป็นเท่าไร และหมายความว่าอยา่งไร  
จงอธิบาย 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
 

 

 

 

กิจกรรมที่ 1 : ค่ากลางของข้อมูล 
 

 ข้อมูลชุดหนึ่งมี 20 จ ำนวน หำค่ำเฉลี่ยเลขคณิตของข้อมูลชุดนี้ได้เท่ำกับ 4 แต่
ปรำกฏว่ำผู้ค ำนวณอ่ำนค่ำผิดไป 2 จ ำนวน คือ อ่ำนค่ำที่ถกูต้องจำก 0.8 และ 3.0 เป็น 
8.0 และ 0.3 ตำมล ำดับ จงหำค่ำเฉลีย่เลขคณิตของข้อมูลที่ถูกต้อง 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

กิจกรรมประจ าหน่วย (ครั้งที่ 15) 

กระบวนการคิด 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
 

 
 
 

 

กิจกรรมที่ 2 : ค่ากลางของข้อมูล 
 

 ถ้ำค่ำเฉลี่ยเลขคณิตของคะแนนสอบวิชำคณิตศำสตร์ 5 คร้ัง เป็น 85 คะแนน  
มัธยฐำน คือ 86 คะแนน และฐำนนยิม คือ 80 คะแนน คะแนนสอบสูงสุดที่เป็นไปได้
ของข้อมูลชุดนี้เท่ำกับเท่ำใด (คิดคะแนนสอบเป็นจ ำนวนเต็ม) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

กิจกรรมประจ าหน่วย (ครั้งที่ 16) 

กระบวนการคิด 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
 

 
 

 
 
กิจกรรมที่ 3 : สวนสัตว ์
 

 เจ้ำหน้ำที่สวนสัตว์เก็บเงินค่ำเข้ำชมสวนสัตว์ได้เงิน 125 บำท  โดยจ ำหนำ่ยบัตร
ไป 8 ใบ ถ้ำผู้ใหญ่เสียค่ำบัตรเข้ำชมคนละ 25 บำท เด็กคนละ 10 บำท อยำกทรำบว่ำ
เจ้ำหน้ำที่จ ำหนำ่ยบัตรแต่ละชนิดไปอยำ่งละกี่ใบ จงแสดงวธิีคิดโดยใช้ตำรำงประกอบ   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

กิจกรรมประจ าหน่วย (ครั้งที่ 17) 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
 

A                         B 

 

 

C                         D 

A            P           B 

   

                       Q 
 

C                         D 

 
 

 
 
กิจกรรมที่ 4 : อัตราสว่นของรูปหลายเหลี่ยม 
 

อุปกรณ์  - กระดำษ A4 จ ำนวน 1 แผ่น 
  - ไม้บรรทัด และ ปำกกำ 
วิธีท ำ 1.  ตัด “กระดำษ” ให้เป็น “รูปสี่เหลีย่มจัตุรัส” (มีขนำดเท่ำไรก็ได้) 
 2.  สมมติให้ “กระดำษรูปสี่เหลี่ยมจัตุรสั” เป็น “รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส ABCD”  

     (ดังรูปที่ 1)  
 
 
 
 
 
 
 3.  ให้หำ “จุดกึ่งกลำง” ของด้ำน AB และ BC 
 4.  สมมติให้ “จุดกึ่งกลำง” ทั้งสองเป็นจุด P และ Q ตำมล ำดับ 
 5.  ลำก “เส้นเช่ือม” PQ, DP และ DQ (ดังรูปที่ 2) 
อยำกทรำบว่ำ 
 1)  ให้หำ “อัตรำสว่น” ระหว่ำง “พื้นทีข่องรูปสำมเหลี่ยม DPQ” กับ “พื้นทีข่อง
รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส ABCD” 
 2)  ถ้ำเปลีย่นเง่ือนไขจำก “รูปสี่เหลีย่มจัตุรัส” เป็น “รูปสี่เหลี่ยมผืนผ้ำ” และ
กระท ำเหมือนขำ้งต้น “ผลลัพธ์ที่ได้จะเหมือนเดิมหรือไม่ อยำ่งไร” (อธิบำยเหตผุล
ประกอบ) 
 

กิจกรรมประจ าหน่วย (ครั้งที่ 18) 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
 

ผลกำรปฏิบัตกิิจกรรม 
1.  สิ่งที่สถำนกำรณ์ปัญหำต้องกำรหำ มีอะไรบ้ำง 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
2.  สิ่งที่สถำนกำรณ์ปัญหำก ำหนดมำให ้มีอะไรบ้ำง 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
3. “P และ Q เป็นจุดกึ่งกลำงของด้ำน AB และ BC” หมำยควำมว่ำอย่ำงไร 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
4.  ควำมรู้/แนวคิดทำงคณิตศำสตร์ ที่น ำมำใช้ในกำรแก้ปัญหำนี้ มีอะไรบ้ำง 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
5.  ขั้นตอน/ยุทธวธิี (strategy) ที่สำมำรถน ำมำใช้ในกำรแก้ปัญหำนี้ มีอะไรบ้ำง 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
 
 
 
 
 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
 

6.  จงแสดง แนวคิดและวิธแีก้ปัญหำ อย่ำงละเอียด 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
7.  ค ำตอบของสถำนกำรณ์ปัญหำนี้ มอีะไรบ้ำง 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 
    …………………………………………………………………………………………………………………….. 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
 

 

 

 

กิจกรรมที่ 1 : จับกลุม่สัมพันธ ์ 

  

 จากขอ้มูลที่ก าหนดให้ต่อไปนี้  ให้นักเรียนจับกลุ่มจ านวนตั้งแต่ 3 จ านวนขึ้นไปที่
มีลักษณะเฉพาะร่วมกันให้ได้มากวธิีที่สดุ (ลักษณะเฉพาะที่ได้ต้องแตกต่างกัน) 

1 1 2
-4,  -2,  - ,  0,  1,  ,  2,  4,  5,  6,  9,  9 ,  10,  11,  12,  15,  17,  18,  19,  23,  25,  27,  32

3 4 3
  

 
จ านวน ลักษณะร่วม 

1.   
2.   
3.   
4.   
5.   
6.   
7.   
8.   
9.   
10.   
 
 
 
 
 
 
 

กิจกรรมประจ าหน่วย (ครั้งที่ 23) 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
 

 
 
 

 

กิจกรรมที่ 2 : จ านวนเตม็ 
   

 จากจ านวนเต็มที่ก าหนดให้ต่อไปนี้   
 

2 3 5 9     
10 15 18 25 32 40 49 80 
145 200 244 450 690 726 777 900 
1533 2345 4500 4768 5900 7896 8888 9221 

 

การด าเนินการ        
ให้นักเรียนใช้จ านวนเต็ม และการด าเนนิการที่ก าหนด เพื่อให้ได้ค าตอบเป็น 500 

โดยมีเง่ือนไข ดังนี้ 
1) ในแต่ละค าตอบสามารถใช้จ านวนเต็มจ านวนนั้นๆ ได้เพียงคร้ังเดียว 
2) ถ้าได้ค าตอบเป็น 500 พอด ี    ได้คะแนน 50 คะแนน 

3) ถ้าได้ค าตอบต่างจาก 500 อยู่ไม่เกิน 25 คะแนน ได้คะแนน 30 คะแนน 

4) ถ้าได้ค าตอบต่างจาก 500 อยู่ไม่เกิน 50 คะแนน ได้คะแนน 10 คะแนน 

5) นักเรียนที่ผ่านข้อนี้ตอ้งได้คะแนนรวม 300 คะแนนขึ้นไป 
 
ตัวอยา่งที่ 1 

8,888 7,896 902   

902 2 451     ได้  50  คะแนน 
451 49 500   
 

 
 
 
 

กิจกรรมประจ าหน่วย (ครั้งที่ 24) 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
 

 วิธีคิด ค าตอบ 
1.   
2.   
3.   
4.   
5.   
6.   
7.   
8.   
9.   
10.   
11.   
12.   
13.   
14.   
15.   
16.   
17.   
18.   
19.   
20.   
 รวม  
 
 
 
 
 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
 

 
 

 
 
กิจกรรมที่ 3 : การวาดภาพให้สมบูรณ ์
   

 กิจกรรมการวาดภาพตอ่เติมจากเส้นที่ก าหนดให้สมบูรณ์ จ านวน 10 ภาพ โดยให้
เส้นที่ก าหนดเป็นส่วนหนึ่งของภาพ ภาพจะต้องน่าสนใจตื่นเต้น แปลกแตกตา่งไปจาก
คนอื่นๆ แล้วให้ตั้งชื่อภาพดว้ย   

 

 

 
 

กิจกรรมประจ าหน่วย (ครั้งที่ 25) 



 

นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
 

 
 

 
 
กิจกรรมที่ 4 : การตั้งค าถาม 
   

ค าชี้แจง ให้นักเรียนตั้งค าถามจากค าที่ก าหนดให้ได้มากที่สุด 
1. สึนามิ 
 …………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………… 
 
2. นักการเมือง 
 …………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………… 
 
3. สนามบินสุวรรณภูม ิ
 …………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………… 

กิจกรรมประจ าหน่วย (ครั้งที่ 26) 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

กิจกรรมประจ ำหน่วย (ครั้งที่ 27) 

        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6    โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



   

 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
   

        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 



 

 

 

 

 

 

 
        นวัตกรรมชั้นเคลื่อน ระดับชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6                                                                      โรงเรียนสตรีวัดอัสรสวรรค์ 
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